I. megoldas. Elegendd egy, a kivant abrahoz hasonlé alakzatot szerkeszteniink, ezt ugyanis alkalmas hasonlosagl
transzformacié a megfelelo helyzetbe viszi. Rajzoljunk egy, C csicsa @ szogtartomanyt és eg ennek szarait érinté k
kort. Ha most a k keriiletén megszerkesztjiik azokat az A 6s B pontokat, amelyekre a C’A B ¢sa CAB alakzatok
hasonloak (1. dbra), akkor az a C kozept forgatva nyujtas, amelyik A'-t az A-ba viszi, a B'-t a B- be, a k' kort pedig
az A és B pontokon athaladd k korbe fogja vinni, és ekdzben p-vel egyenlé marad az a szog, amelyben a k kor a C
pontbdl latszik, tehat k egy megoldasa a feladatnak.
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1.a dbra
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1.b dbra

Ha a CA B’ 6s a CAB alakzatok hasonlék, akkor az A pontot egy C' kozept, ACB szogi F forgatva nyuijtas viszi
a B pontba (Az 1/b abran ahol az A B és C egy egyenesre esnek, F kozéppontos hasonlosag) Az Figy az A'n
athalado &k kort egy a B'-n sthalado k" korbe viszi, ezért a B pontot a két kor, k' és K metszéspontjaként kapJuk
ha ez létrejon. Az A pontot ezutan a OB -vel CBA szoget bezard, B kezd6pontu félegyenes metszi ki a k' korbol
(1L.a. abra).

A megoldasok szama 0, 1 vagy 2 aszerint, hogy hany kozds pontja van a k és a k” koroknek.

A két segédkor, k' ésk akkor és csak akkor metszi vagy érinti egymaést, ha sugaraik 6sszege legalabb akkora, mint
a kozéppontjaik tavolsaga. (A két kor nem tartalmazhatja egymast, mert C, a hasonlosag centruma mindkettejitknek
kiils6 pontja.) Jelolje a sugarakat roés 7‘//, a kozéppontokat pedig 0" és O". Ekkor
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az O CO" és ACB alakzatok hasonlésdgabdl pedig
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Mint mondtuk, feladatunknak akkor és csak akkor létezik megoldasa, ha
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feltételt kapjuk.
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2.b dbra

Ha (1)-ben egyenlgség all, akkor k' és k' érinti egymaést, a feladatnak egy megoldasa van, ha pedig a bal oldal
nagyobb, akkor a korok metszik egymast, a megoldasok szama kettd. A 2/b abran lathato esetben, tehat ha a pontok
egy egyenesen vannak és C nincs az AB intervallum belsejében — egyébként nyilvan nincs megoldéds — a két megoldas
egybevago.

II. megoldas. Legyen a szerkesztendd kor kdzéppontja O, sugara r és hasznéljuk a 3. dbra tovabbi jeloléseit is.
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3. dbra
A COF derékszogt haromszdgben

. P r
sin - = —.
2 CO

Mivel EO = AO = r, ezért a szerkesztendd kor O kozéppontjara az

A—O = sin b
oc 2

feltételt kapjuk.
Ismeretes, hogy azoknak a pontoknak a mértani helye a sikban, amelyeknek két adott ponttol — az A és a C —

mért tavolsagainak ardnya adott, 1-t6l kiilonb6z8 pozitiv szam — most 0 < ¢ < 180°, igy 0 < sin% < 1 - egy kor.
(A bizonyitas megtalalhato pl. Hajos Gydrgy: Bevezetés a geometridba c. konyvének 124. oldalan). Az O pont tehat
rajta van az A és a C pontokhoz tartozo sin% aranyt un. Apolloniusz-féle koron. Es mivel BO = r és igy

BO . P

oc ~ M7
is igaz, az O ponton a B és C pontokhoz tartozé sin % aranyt Apolloniusz-kor is dthalad (hasonléan az A és B pontok

felez6 merélegeséhez).
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4. dbra

A harom vonal — két kor és egy egyenes — koziil kett6t megrajzolva megkapjuk a szerkesztendd kor kdzéppontjat,
és egy pontja, A vagy B ismeretében magat a kort is (4. abra). A feladatnak aszerint van 2, 1 vagy 0 megoldasa, hogy
a két kor metszi, érinti vagy pedig elkeriili egymast. Ebb6l némi szamolassal (1) adédik a megoldhatosag sziikséges és
elegendd feltételeként.



