Belatjuk az alakzatrol — a feltételként kimondott harom tény, valamint kiegészits meglatasaink alapjan —, hogy a 12
cstcs kozilil barmelyik ketts egyenértékd, tiikrozésekkel, forgatasokkal egymasba vihetd tgy, hogy egyidejien minden
més csucs is csicsha megy at.
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1. dbra

Jeloljiik a ritkan csikozott téglalap cstcsait A, B, Bl, Al—vel, a sotét lapéit C, D, ,D,, C',—vel, a vilagoséit
E, F, F', E -vel, kozos kdzéppontjukat O-val (1. dbra).

A lap51kparok kimondott merolegessegeln tal azt a meglatést is felhasznéljuk, hogy a harom lap él-irdnyai paronként
parhuzamosak. Mindegyik parba egy X X' bettizést 6s egy XY bettizésid irany tartozik, ahol X, Y a felhasznalt betiik
barmelyikét (alkalmas parjukat) jelentik, de X # Y. Tovabba, hogy az egybevagosigok igy értenddk: egyfelsl a hat
XX bettizést ¢l egyenld, masfel6l a hat XY bettizést. Jeloljiik ezek kozos hosszat sorra 2a-val, 2b-vel; végiil b > a.
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2. dabra

A péarhuzamossagok alapjan az alakzat nem a 2. abra szerinti. Elfogadhaté, hogy barmelyik lap sikjara tiikrozve a
mésik két lapot, azok 6nmagukba mennek 4t és persze maga a tiikorlap is.
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3. dbra

Allitsunk egy a élhossziisagt kockat abba a térnyolcadba, amelyikbél az alakzatot szemléljiik, 1llesszuk egyik cstucsat
O-ba, igy harom lapja ratamaszkodik egyik-egyik téglalapunkra. Legyenek a kockinak az ABB' A’ lapra illeszkedd
csucsai O, G, H, J (G az EF élen s. i. t.), ezekkel szemben fekvs cstucsai rendre Oq, Gy, Hi, Ji. Ismeretes, hogy
a kocka az OO; testatlo koriili 120°-os forgatasokkal 6nmagaba megy at, Ji, H, Gy elébb a H, G1, Ji, majd a
G, Ji, H helyére fordul. Igy a kockaval egyiitt forgatott téglalapokbol az A, C, E pontharmas elébb rendre a
C, E, A helyzetbe, majd az E, A, C helyzetbe jut, hiszen ezek a pontok a kockaélek egyenesén vannak, az él b : a
aranyu meghosszabbitasinak végpontjai, pl. JA: JH =b: a.

Ennyit elegendének véliink ahhoz, hogy allitasunkat megalapozottnak mondhassuk.

A szabélyos ikozaédert (husz lapt és konvex testet) azzal tekintjiik meghatarozottnak, hogy minden egyes csucsaban
5 szabalyos haromszdglap fut Ossze, ebbdl az un. Euler-féle poliédertétel alapjan kovetkezik, hogy a lapok szama 20,
a csucsoké 12; a lapoknak az élekben val6é csatlakozasabdl pedig az, hogy minden él egyenld hosszu.
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4. dbra

A fentiek szerint elegendo a C csucs ,,kornyezetében” azt blztos1tanunk; hogy CA = CC’ legyen, hiszen a szimmet-
ridk folytan CB, CE és CE' egyenl6k C A-val. Ekkor ugyanis FE = CC folytan a CE'E haromszog szabalyos lesz,
hasonloan az E csucs kornyezetében FA = EE' révén CEA szabalyos s. i. t.

A CG JA torott vonal egymas utani szakaszai paronként merélegesek egymasra, kovetelményiink tehat igy alakul:

CA?=CGP2+G 2+ A =(b—a)’+a>+ 1> =2(> +d® —ab) = CC? =

Innen a szokasos rendezéssel (a # 0 alapjan):

GRORS

és ennek csak a pozitiv gyokét fogadjuk el a téglalapok oldalai aranyaként: a

b 1+V5
a 2

~ 1,618

arany esetén adjak a harom téglalap csiucsai egy szabalyos ikozaéder cstucsait. Ez éppen az ,aranymetszés’ ardnyszama.
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Megjegyzések. 1. Az aranymetszés aranyszama eléfordul a szabalyos 6tszogben is, ennyi pl. az atl6 és az oldal aranya.
Esetiinkben az AEE BC' Otszog valoban sikidom, mert cstcsai rajta vannak az O koriili OA sugara és a C koriili CA



sugart gombok metszés vonalan, ami kor, azaz sikidom. (A metszet forgésszimmetrikus, tehat sikja mercleges az OC
tengelyre.)
2. Sokan felhasznaltak egy téves képletet a Négyjegyt fiiggvénytablazat egyes 1ijabb kiaddsaibol, hogy az a éld ikoza-

éder koré irt gomb sugara R = (1+v/5)a/2. A fentiekb6l kiszamithato, hogy helyesen R = /a2 + b2 = /10 + 2v/5-a/2.

3. Az (1) egyenlet negativ gyoke abszolit értékben az el6bbinek a reciprokra: kisebb 1-nél, tehat b < a. Bonyolultabb
meggondolasokkal , kikinozhatd”, hogy igy az ikozaédercstcs mdsodik szomszédaitdl vett tavolsagainak egyenlGségét
biztositjuk.



