A legfeljebb n-jegyd pozitiv egészek halmazat kiegészithetjiik a 0-val. Az igy kapott C,, halmazt osszuk ketté: Jelolje
rendre A,, ill. B, azoknak a C,-beli szdmoknak a halmazat, amelyek szamjegyeinek Osszege paros, ill. paratlan. A
Cyr-be tartoz6 szamok mindegyike egyértelmiien elallithaté 10z + y alakban, ahol = a C,,_1, y pedig a C; halmaz
egy-egy eleme. A tovabbiakban mindvégig ezt az alakot hasznaljuk majd.

L. Elgszor azt mutatjuk meg, hogy A,-nek és B, -nek ugyanannyi eleme van, ha n tetszéleges pozitiv egész.

Jeloljiikk egy H halmaz elemeinek a szamat E(H)-val; nyilvan E(A;) = E(By) = 5. Ha n > 1, akkor C,, elemei
10z, 10z 4 2, 10z + 4, 10z + 6, 10z + 8, 10z + 1, 10z + 3, 10z + 5, 10z + 7, ill 10z + 9, alakdak. Ezek koziil az els6
ot tipusba tartozok szamjegyosszege z-ével azonos paritasi, mig a masodik 6t fajtaé az x paritasaval ellentétes. Igy
minden rogzitett a-re a fenti tiz szam koziil 6t A,-ben, 6t pedig B,-ben van, ezért E(A,) = E(By).

IT. Méasodjara azt latjuk be, hogy ha n > 1, akkor A,, és B,, elemeinek Gsszege egyenld.

Szamitsuk ki az S, = Z a — Z b kiilonbséget! Ha x € A,,_1, akkor a 10x 4+ y alakd szamok hozzajarulasa

a€A, beB,
Sp-hez:
10z + (102 +2)+ ...+ (102 +8) — (10x + 1) — ... — (10z + 9) = —5.
T € B,_1, esetén pedig
(10z+1)+ (10z+3) + ...+ (102 +9) — 10z — (10z +2) — ... — (10z + 8) = 5.

Igy
Sp= Y (=5)+ > 5=(=5)(E(As1)— E(Bn1))=0.
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III. Feladatunk allitdsara térve a Q,, = Z a® — Z b? kiilonbségral belatjuk, hogy az értéke nulla.
a€An bEB.,
Ha x € A,_1, akkor a (10x + y)? alakt tagok adaléka Q,,-hez:
(102)? + (102 +2)? + ... 4+ (102 + 8)* — (10z + 1)* — (10 + 3)* — ... — (102 + 9)? =
=2-102(2+4+6+8)+ (22 +4* +6°+8%) —2-10z(1 +3+5+7+9)—
—(12+32+52+7*+9%) =cx +d.
Ha z € B,,_1, akkor a megfelel6 szamok négyzetének adaléka:

(10z +1)% + (10z + 3)% + ... + (102 + 9)* — (10z)? — (10z + 2)?... — (10x + 8)? = —cx — d.

Igy
Qu= > (cw—d)+ Y (—cx—d)=cSp1+dE(A1)— E(B,_1)) =0.
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