Mindkét egyenldség mindkét oldala akkor van értelmezve, ha az
a>0, b>0, ¢>0, t>0, a#1, b#1, c#1, t#1és b#c

feltételek mindegyike teljesiil. Azt allitjuk, hogy ezek mellett a feltételek mellett a két egyenlGség ekvivalens. Ezt ugy
mutatjuk meg, hogy az els6b6l ekvivalens atalakitasokkal eljutunk a masodikhoz.
Térjiink at az elsd egyenlGségben t alapt logaritmusokra, felhasznélva, hogy hat > 0,t# 1, z > 0 és x # 1, akkor
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egyenlség ekvivalens az eredetivel. Mivel ¢ # b, ezért (1) jobb oldalan a nevez6 nem nulla, tehat (1) pontosan akkor
teljesiil, ha

(2) log, ¢ — log, b = log, b — log, a.

Tudjuk, hogy a, b, és ¢ mindegyike pozitiv, igy (2) akkor és csak akkor igaz, ha
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(3) log; 7 = log, —.

A logaritmusfiiggvény kélcsondsen egyértelmt, ezért ¢t > 0, ¢ # 1 esetén (3) a

4 - =

(@) :

egyenlséggel ekvivalens. Végiil (4) nyilvan pontosan akkor igaz, ha
ac =b?,

azaz
vac=1b, hisz a, b és c pozitiv szadmok.

Belattuk tehat, hogy amennyiben az els6 egyenldség értelmes, akkor ekvivalens atalakitasokkal valoban megkaphato
beléle a mésodik, és ezzel a megoldast befejeztiik.



