Az (1) bal oldalan 1évé tagokban térjiink at tetszoleges, 1-nél nagyobb alapu logaritmusra és jeloljik ezt a ,log”
szimbo6lummal.

Ekkor a kovetkezs, az (1)-gyel ekvivalens egyenlGtlenséget kapjuk:
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Ennek igazolasahoz folhasznalhatjuk a kovetkezs egyszerd tényt: ha x = 2 és y = 2, akkor 2y = x + y. Ez valoban
igaz, hiszen
zy—r—y+121
azonnal latszik az
(z-1-1)=1
alakbol.

Ezt folhasznalva a (2) bal oldalat cs6kkentjiik, ha a nevezGkben az Gsszegek helyett a tagok szorzatat irjuk. Elegend6
tehéat azt megmutatni, hogy

log a log b log ¢ > 3
log bc  log ca  log ab = 2’
vagy
log a log b log ¢ > 3

log b+log ¢ log c+1log a log a+10gb:§'
Vezessiik be a log a = A, log b = B, log ¢ = C jeloléseket. Ekkor a bizonyitandé allitas a kovetkezd alakot 6lti:
A B C 3

(3) B+C CrATATBED
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ahol A, B és C tetsz6leges pozitiv szamok.
Legyen ezutan

B+C=zx
C+A=y
A+ B ==z

Ezt a harom egyenletet 6sszeadva: 2A 4+ 2B + 2C = = + y + z, ahonnan az els6 egyenletet folhasznalva: 24 4 2z =
Tz +y+ 2, 6sigy

1
A= 5(—55 +y+2)
adodik.
1 1
Hasonléan kapjuk, hogy B = 5(95 —y+2z)és C= 5(;5 +y—2).
Ezutan (3) igy alakul:
1 —24+y+2z 1 z2—y+2z 1 z4+y—=z
2 T 2 Y 2 z

Mindkét oldalt 2-vel szorozva és alkalmasan csoportositva:

<f+g)+(f+f)+<g+f)26
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adodik, ami mar nyilvanvalo, hiszen z, y, z pozitiv szdmok, és igy pl.
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ami jol ismert helyes egyenlGtlenség.
A jelolésekre visszatekintve azt is latjuk, hogy egyenlGség akkor és csak akkor &ll fenn, ha a =b=c = 2.
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