I. megoldas. Az 1, 2, ..., 120 szamok mindegyikét 6tszor irhatjuk be, tehat e szamok Osszesen 600 mezét fednek
le. Masrészt minden olyan mezét e szamokkal kell lefedniink, amelyekre soruk és oszlopuk sorszaméat Osszeszorozva
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120-n4l nem nagyobb szdmot kapunk. Az elsé sorban 120 ilyen mez§ van, a masodikban - = 60, a harmadikban
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= az i-edik sorban [—1 olyan mez6 van, amely megfelel (ha az oszlop szdma m, akkor im < 120-nak kell
i

120
teljesiilnie). Az Osszes ilyen mez6k szama tehat Z —| = 602.
i
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Ezek szerint tobb mez6t kell 120-nal nem nagyobb szamokkal lefedniink, mint ahany szam a lefedésre rendelkezé-
stinkre all, igy a tablazat nem tolthets ki a feladat kivanalmainak megfelelen. (Mar egy 120 x 120-as tablazat sem
tolthetd ki az 1-t61 2880-ig terjedd egészekkel.)
I1. megoldas. Altalanosabban azt mutatjuk meg, hogy ha n > eF 1 akkor egy n X n-es tablazat nem tolthetd
2
n
kiaz 1, 2, ..., = szamokkal az el6irt modon ugy, hogy minden szamot k-szor hasznélunk fel. (Feltessziik, hogy &

osztoja n-nek.)
Megint felhasznaljuk, hogy az elsé n szam valamelyikével kell lefedniink minden olyan mez6t, amelyre soranak
és oszlopanak sorszidmat Osszeszorozva n-nél nem nagyobb szidmot kapunk. Ilyen mez& az els§ sorban n darab, a

méasodikban g , ..., az i-edik sorban [ﬁ] darab van. Osszesen tehat E [2] ilyen mez6t kell lefedniink az n-nél
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nem nagyobb szadmokkal.
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Mivel [z] > 2 — 1, tehat E [;] > E (? — 1) =n E <;> — n. Ismeretes, hogy E A > In n, vagyis azoknak
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a mez6knek a szdma, amelyeket az 1, 2, ..., n szamok valamelyikével kell lefedniink, nagyobb, mint n(ln n — 1).
Masrészt e szamok mindegyikét pontosan k-szor hasznalhatjuk, igy k - n mezdt fedhetiink le veliikk. Ahhoz, hogy a
kitoltés megvalosithato legyen, sziikséges (de nem elégséges!) tehat, hogy kn > n(ln n—1), azaz k+1 > In n, n < !
teljesiiljon. n > e**1 esetén tehat a kitoltés nem valosithato meg. Feladatunkban k = 5, e = 403,42 ... < 1000 = n,
a kitoltés tehat nem létezik.



