Tegyiik fel, hogy az ey, ea, ..., e, egyenesek mindegyike keresztiilmegy P -n és felezi az S teriiletét. Tegyiik fel azt
is, hogy ej-et P koriil pozitiv irdnyba forgatva elgszor es -t, azutan es-at stb., végiil e,,-et kapjuk. Minthogy S konvex,
P pedig bels6 pont, S keriiletét minden e; egyenes pontosan kétszer metszi, az m darab egyenes tehat S -et 2m darab
konvex sokszogre bontja. Legyenek ezek — pozitiv koriiljaras szerint — rendre Ty, Ts, ..., Ty, Uy, Us, ..., Upy. A T és
az U; éppen ,;szemben” vannak egymaéssal, s mindkettst e; és e; 1 hatarolja. T; és U; teriilete nyilvan egyenls, hiszen
€; és e;41 is felezi S teriiletét. Tiikrozziik T;-t P-re, a kapott sokszog legyen Ti’. Ti’—t és U;-t most e;-nek és e;1-nek
azonos, P-bdl indulo félegyenesei hataroljak (vagyis azonos, e;, e;41 ltal hatarolt szogtartomanyba esnek). T} és U;
teriilete egyenld, T tehat nem eshet teljes egészében U; belsejébe, de nem is foglalhatja egészen magaban U;-t. T, -nek
és U;-nek van tehat kozos pontja S keriiletén. Ugyanez igaz T; és U;-re, ahol U, az U;-nek P-re vonatkozo tiikorképe.
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Ha most S-et tiikrozziik P-re, akkor a kapott S’ tiikorkép a Ty, Ta, ..., T, U1, Us, ..., U,, sokszogek mindegyikét
metszeni fogja S keriiletének egy-egy (semelyik e;-hez nem tartozo) pontjdban. S-et S’ tehat legaldbb 2m kiilonboz6
pontban metszi. S-nek és S’-nek nincs kozos oldalegyenese, kiilonben S-nek volnadnak parhuzamos oldalai. Igy S’
minden oldalegyenese legfeljebb két pontban metszi S-et. mert S konvex. S’-nek n oldalegyenese van, tehat S és S’
metszéspontjainak a szama legfoljebb 2n. A metszéspontok szamat k-val jelolve azt kapjuk tehat, hogy 2m < k < 2n,
ahonnan m < n kovetkezik.

Ezzel belattuk, hogy a P -n atmend teriiletfelezd egyenesek szama valdéban legfoljebb n. Ez a szdm el is érhetd,
mint azt a paratlan oldala szabalyos sokszogek mutatjak (P a kozéppont).

Ha egy téglalap két szemkozti oldaldhoz két egyenl6 teriilett sokszoget illesztiink tgy, hogy a kapott sokszog konvex
maradjon, akkor az igy kapott sokszognek végtelen sok, a téglalap kdzéppontjan athaladé teriiletfelez6 egyenese van.
Ez mutatja, hogy nem hagyhato el a feladatnak az a kik6tése, hogy S -nek ne legyenek parhuzamos oldalai.

Ha S nem konvex, akkor pedig mar az is nehezen megvalaszolhat6é kérdés, hogy mikor nevezziink egy egyenest
teriiletfelezének.



