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I. megoldas. Jeloljiik a vizsgalt Osszeget S-sel. Az Osszeg tagjai az f(r) = = ——= fiiggvény egész helyeken
x

folvett értékei az [1; 10 000] intervallumban. Az f folytonos ebben az intervallumban, ezért ott integralhato. Tekintsiik
a kovetkez6 integralkozelits-osszegeket:

10000 9999
A= " fk), F=Y f(k).
k=2 k=1
Ezekkel az integral értéke becsiilhets, éspedig
10000
(1) A:S—1</%<F=S—%,
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hiszen f a tekintett intervallumban pozitiv és monoton fogy. Mivel

10 000 d
X
. =1332,
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ezért (1) szerint S — 1 < 1332 < S — 0,1, azaz 1332,1 < S < 1333, és igy [S] = 1332.

II. megoldas. S egész részének meghatarozasahoz folhasznaljuk a kovetkezs, minden pozitiv egészre érvényes
egyenl6tlenséget:

1 4
4—\/5 < g(n3/4—(n—1)3/4).

Csak a bal oldali egyenl6tlenséget igazoljuk, a masik bizonyitasa hasonléan torténhet. Osszuk ennek mindkét oldalat

(2) (n+1)¥* —n?/") <
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3 n3/*nel. Rendezés utan kapjuk, hogy a bizonyitandé allitas a

(3) 4(1+1>3<1+3
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1 1 1
egyenlGtlenséggel ekvivalens. A bal oldalon négy szam, az 1, 1+ —, 14+ —, 14+ — mértani kézepe, a jobb oldalon pedig

n n n
ugyanezeknek a szamtani kozepe all, és mivel a szdmok nem mind egyenldk, (3) valoban igaz.
Ezutan S, illetve S — 1 a kovetkezSképpen becsiilhets:

1 1 1 1
Vo000 | veess T AR VL
+(10000%/% — 9999%/4) ... 4 (28/4 — 13/4)] = % [10001%/4 — 1].
1 1 4
Vioooo | vesw T B 3
+(9999%/4 — 99983/4) 4 ... 4 (23/4 — 13/%) = g [10000%/* — 1] = 1332.

[(10001%/* — 10 000%/4)+

Wl =~

(10000%/* — 99993/4) +

4
At kaptuk tehat, hogy =(10 001%/* — 1) < S < 1333. Mivel pedig

4
(1000134 — 1) > 5 (10 000%/4 — 1) = 1332,
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azért [S] = 1332.
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= z%/4 fiiggvény konkéav volta all, ugyanis ¢'(z) = S/

Megjegyzések. 1. A (2) egyenl6tlenség hatterében a g(x) 1

alapjan (2) a
(2) gx+1)—g(r) < g'(z) <g(z) —g(x —1)

alakba frhat6. A (2') két szélén a gorbe egy-egy hurjanak, kozepén pedig az (x, g(:b))—beli érintGjének meredeksége
all.

2. Az I. megoldas modszerével dltalaban is igazolhato, hogyha k > 2, természetes szam, akkor
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Hasonléan igazolhaté, hogy

T _ n 1 1)*



