I. megoldas. Huzzunk parhuzamosokat az ABC D négyszog csucsain at a négyszog atloival (1/a, b abrak). Az igy
kapott P paralelogramma teriilete nyilvan az ABCD négyszog teriiletének kétszerese, masfelsl a P oldalai a négyszog
atloival egyenl6k, P oldalainak szoge pedig a négyszog atloinak szogével. Mivel a megadott u, illetve v vektorokkal
torténd eltolasok soran az atlok allasa nem véltozik, az A’B’'C’'D’ négyszoghdz hasonloan elkészitett paralelogramma,
a P-vel egybevago, és igy a két négyszog teriilete valoban egyenls.
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1.a dabra
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1.b dbra

Megjegyzés. A fenti paralelogramma teriilete e - f - sin(e, f), ahol e és f a négyszog atloi, azaz tetszbleges — nem hurkolt —
négyszog teriiletének kétszerese az atlok és az atlok szoge szinuszanak a szorzata. Ez az Osszefiiggés haromszogre is érvényes és

1
ilyenkor a jol ismert ¢t = 50" b - sin v alakot 6lti. (Az atlok a haromszog oldalaiba mennek at.)

Az alabbi valtozat teljes egészében a vektorok nyelvén irja le a fenti megoldast. Az dbran b — ¢ javitando b — a-ra.
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2. dabra

II. megoldas. Fejezziik ki az ABCD négyszog csucsaihoz huzott a, b, ¢ d helyvektorokkal az AB, AD és az AC
vektorokat a 2. abra szerint. Ezeknek a vektoroknak a vektoridlis szorzataval a négyszog kétszeres teriilete kifejezhetd

2t =(b—a) x (c—a)+ (c —a) x (d —a),

ahol t olyan vektor, amelynek hossza ¢, meréleges a négyszog sikjara és a pozitiv féltérbe mutat.
A vektorialis szorzat tulajdonsagai alapjan

(1) 2t=(b—a)x(c—a)—(d—a)x (c—a)=
=(b—-a—-d+a)x(c—a)=(b—d) x (c—a).
Az (1) alapjan az A’B'C’D' négyszog kétszeres teriiletvektora

2t/ = (b+v)—(d+V)) x ((c+u)— (a+u)) =
=(b-d)x(c — a).(2)(1)-bdl és (2)-bsl pedig kovetkezik a feladat allitasa.



