I. megoldas. Legyen p = 2k + 1 és ¢ = 2k — 1. A (2k + 1)™ binomialis tétel szerinti kifejtésében az utolsé elstti
tag m - 2k, az utols6 pedig 1, a tobbi tag oszthato (2/€)2—ne1. Hasonl6 igaz (2k — 1)"-te, csak ott az utolso két tag n - 2k
és —1, hiszen n paratlan. Igy

p" 4 q" = 4k* - M + 2k(m + n),
ahol M egész, m + n pedig paros. Ebb6Sl mar lathatjuk, hogy p™ + ¢" oszthatd p + g = 4k-val.

IT. megoldas. Irjuk a vizsgalandé osszeget igy: p™ +¢" = (p™ —p™) + (p" +¢"), és tegyiik fol egyelére, hogy m > n.
Ennek kovetkeztében m = n + 2k, ahol k nemnegativ egész. Ekkor p™ — p™ = p"(p?* — 1), ami oszthato (p? — 1)-gyel,
és mivel p + 1 péros, 2(p — 1) = p + g-val is. Ezért az els6 zarojelben 1évé kiilonbség oszthato (p + g)-val. Mivel n
paratlan, a masodik zarojelben is (p + g)-val oszthato szam all, ezért igaz a feladat allitasa. Hasonloan okoskodhatunk
az n > m esetben.

II1. megoldas. Legyen p = 2k + 1, ¢ = 2k — 1. Ekkor

pr=1=(-1)E" "+ 1)
"Fl=(g+ (" - D),

ahol mindkét felbontasban a masodik zardjelben paratlan szam all, jelolje ezeket 2r + 1, illetve 2s + 1, ahol r, s egész
szamok. Most mar

Pt =p-1)-2r+1)+(g+1)- (2s+1) =2k(2r +2s+2) =4k(r +s+1),
ahol felhasznaltuk, hogy p — 1 = ¢ + 1 = 2k. Tekintve, hogy 4k = p + q, igaz a feladat allitasa.



