A feltételeknek megfelel$ tetszéleges x, y, z szdmharmas esetén jelolje ¢ a harom szam koziil nagysag szerint a
kozépsot (egyenldség lehetséges). A masik kettd 6sszege ekkor 1—t, és mivel egyikiik sem nagyobb a masik kétszeresénél,
(utv)? = (u—v)*
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1—t
a kiilonbségiik legfeljebb =3 lehet. Felhasznalva az u - v = azonossagot, a két ,,szélsd” szam

szorzata nagyobb vagy egyenls, mint

1—t
4

]2
= g(l—t)z.

2
A harom szam szorzata eszerint biztosan nem kisebb, mint ~#(1 — t)2.
Vizsgaljuk meg, milyen hatarok kozé eshet ¢, a harom szam koziil a kozépss. Mivel a legnagyobb szam legfeljebb

t
2t és legalabb t, a legkisebb pedig legfeljebb ¢ és legalabb 37 ezért
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2t +t+t>x+y+z2> t—|—t+§, ahonnan
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Azt kaptuk, hogy minden, a feltételeknek megfelels x, y, z szamhéarmasra van olyan t € [Z’ 5} ,hogy zyz > f(t) =

1 2
2/9 - t(1 —t)%. A harom szam szorzata tehat biztosan nem kisebb, mint az f fiiggvény minimuma az [Z’ —} interval-

—t 2
—t, =(1—t
szamok Osszege 1, egyikiik sem nagyobb a masik kétszeresénél, szorzatuk pedig éppen f(t)-vel egyenls. Igy az adott
xyz szorzatoknak is létezik a minimuma, és az éppen az f minimumaval egyenlé a megadott intervallumon.

1 2
lumon, ez utébbi pedig létezik, hisz az f folytonos. Az is igaz, hogy tetszsleges t € [Z; 5} esetén az

1986-12-436-1.eps

1 2 2
Az f fiiggvény konkdv az [Z’ g} intervallumban, hiszen a masodik derivaltja, f”(t) = —§(4 — 6t) itt negativ, ezért

1 2
faz {Z; 3} -beli minimumat az intervallum valamelyik végpontjaban veszi fel.

1 4 2 1
=33 < T2 = f [g] , igy a fiiggvény minimluma 1az 1 helyen van. A harom szam

szorzata tehat legalabb 32’ és akkor pontosan ennyi, ha a szadmok rendre 71 és 7
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