I. megoldas. Legyen a rogzitett K kor sugara R, kozéppontja O, ennek és F-nek kozos vetiilete e-re M, az M F
szakasz hossza pedig legyen f. Jeldlje egy tetszbleges vizsgalandd k kor sugarat r, kdzéppontjat O1, ennek vetiiletét
az M F egyenesre Oy, végiil a k kor F-bol huzott egyik érintGjének érintési pontjat E (1. abra).
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1. dbra

Pitagorasz tételét tobbszor alkalmazva

FE® = FO} — O1E* = (FO} + 0;07) —1* = FO} + (00} — 00%) — r°.
Tekintsiik az M F egyenesen az M, O, F és Oy pontok lehetséges elhelyezkedését (2/a, b abrak)!
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2.a dbra
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2.b dbra

Mivel F' és O; az e egyenesnek ugyanazon az oldalan vannak, ezért Oy és F' az M-b6l nézve egy irdnyba esnek az
MF egyenesen. Ezért FO; = |MF — MOy| = |f —r|, azaz (1) jobb oldalan az els§ tag, FOfc =(f—r)>

A két kor kiilsG érintkezése miatt (1) jobb oldalan a méasodik tag, OO? = (R + 7).
A 2./a, b abrakrol az is leolvashato, hogy az MF irdnyt véve pozitivnak, az M, O, F, Oy pontok minden szoba
jové sorrendje mellett

00; = OF —FM + MO; =R — f +,

tehat (1) jobb oldalan a harmadik tag, 00% = (R — f +r)*.
Azt kaptuk, hogy

FE*=(f-r)*+(R+7)" = (R~ f+7)* 12,

ahonnan a muveletek elvégzése utan
FE? =2Rf

adodik, és ez valoban csak a K kortdl és az e helyzetétdl figg.

II. megoldas. Az 1. abra jel6léseit hasznalva bebizonyitjuk, hogy a k kornek K-val és e-vel vald A, ill. B érintkezési
pontjait 6sszekots egyenes dtmegy az F' ponton.

Az AO1 B és AOF haromszogek hasonlok, mert egyenld szaruak, illetve O-nal levs szarszogeik egyenlék. Ezek szerint
az OAF és O1AB szogek egyenlGk és csucsszogek, AF és AB pedig ellentétes iranytak. Ez egyértelmi allitasunkkal.

Legyen most K-nak F-fel atellenes pontja G. Az FGA és FBM derékszogi haromszogek F-nél levs szoge kozos,
ezért hasonlok FG : FA=FB: FM, amib6l FA-FB = FM - FG. Itt a jobb oldal allando, a bal oldal pedig F-nek
a k korre vonatkozé hatvanya, ami egyenl6 az F-b6l hizott érinté négyzetével. Ezzel bebizonyitottuk az allitast.

Megjegyzések. 1. Konnyen belathato, hogy az O1 kézéppontok mértani helye egy parabola két szimmetrikus ivébsl all. A
parabola fokusza O, vezéregyenese parhuzamos e-vel, t6le R tavolsigban halad, e-nek F-fel atellenes oldalan.

2. A II. megoldasban a derékszogd haromszdg alapjan FM - FG = FQ? = FP?. Eszerint az F-bol hizott érintck érintési
pontjai az F' koriili F'Q) sugart koron vannak, e-nek F-et tartalmazo partjan. A pontos elemzést az olvasora hagyjuk.



