a) Az allitas bal oldalat tekintve konnyen adodik a gondolat: vessiik Gssze a koszinusztétellel:

2, 32 2 5, 2¢°
a®+b°=c"+2ab cos y=c +T'

Ebbél M-t kifejezve:
c? _ctga+ctg B
ab cos v ctgy

(1) A=

A bal oldalt a szinusztétel alapjan atalakitjuk, és jobb oldalon is attériink a szinusz és a koszinusz-fiiggvényekre:

cos « | cos 3 .
sin? 5 sin & + sin 8 (cos a sin B + sin « cos ) sin 7 | .
- . = = sin « sin 3 cos 7,
sin « sin 8 cos y CoS 7 .
sin
egyszer(sités utan kapjuk, hogy
(2) sin v = cos «a sin B + cos f sin a = sin(a + ).

Miutén «, S és v egy haromszdg szdgei, (2) minden haromszogben igaz. Innen pedig (1) és igy az allitas a) része
is kovetkezik, hiszen a feltétel miatt cos v # 0, sin « - sin g - sin v pedig szintén nem 0, igy a lépések megfordithatok.

b) Mivel a (0, 7/2) intervallumon a koszinusz-fliggvény szigortian monoton csokkend, elegends azt belatnunk, hogy
ha \ = 2, akkor

1
cos v = cos 60° = 7

(1)-bol kovetkezik, hogy A = 2 esetében ¢? = 2ab cos ~y. Ezt ismét a koszinusz tételbe beirva

a?+b>  (a—b)?+2ab
4ab 4ab

v

1
cos 7y = 3

valoban, egyenlGség pedig csak a = b esetén 1ép fel.
Ezzel az allitast igazoltuk.



