I. megoldas. Jeloljik a BC oldal felezGpontjat F-fel, a beirt kérnek az AC, BC befogon levs érintési pontjat
B;-gyel, ill. Aj-gyel. Felhasznéljuk, hogy minden haromszogben a szokésos jelolések mellett CB; = CA; = s — ¢,
esetiinkben pedig, mivel az OA;CB; idom négyzet, azért a beirt kor sugara:

e a+b—c

0= =
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1. dbra

Megmutatjuk, hogy a kérdéses D pont a By tiikorképe az AC befogo G felez6pontjara nézve, vagyis DA = B1C = p.
A DOB; és OF Ay haromszogek nyilvanvalé hasonlosagabol

DBl : BlO = OA1 : AlF,

ahonnan ) ) )
DB, = ¢ :ag :(a+b_c).
AF S -0 2(a —2p)

A szamlalot — kifejtve és a Pitagorasz-tétel alkalmazasaval — szorzatta alakitjuk:

2¢2 — 2ac — 2bc + 2ab = 2(c — a)(c — b),

a nevezs pedig a masodik p-képlet atrendezésével 2(c — b)-vel egyenls. Igy — ismét o alapjan —

— —b
DBlzi(c a)(e )zc—azb—2g,
c—b
ennélfogva DC =b— p és AD = AC — DC = p, amint allitottuk.
Ezek alapjan a vizsgalandé arany az AOB; derékszogl haromszog alapjan

AD BlO «
DC ~ ap, ~ wbiA0I=te5,

hiszen AO felezi a CAB szoget.

kifejezés lett volna a helyes, de mindjart atgondoltuk, hogy a 20 > a

a
Megjegyzések. 1. Szigortian véve A1 F = ‘5 -0

nagységviszony lehetetlen.

2. Konnyt belatni, hogy D az a pont, ahol az ABC' haromszog AC' oldalahoz ,,hozzairt kiilsé érinté kor” érinti ezt
az oldalt.

Ez a szamolas utjan nyert ,szerkezeti Osszefiiggés” jabb megoldas keresésére sarkallhat.

II. megoldas. Rajzoljuk meg a beirt kor AC befogoval parhuzamos mésik érint§jét. Messe ez a haromszog oldalait
az A*, ill. C* pontban, az érintési pontot pedig jelolje D* (2. abra).
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2. dabra

A megoldas alapotlete az — a 2. megjegyzés értelmében most mar nyilt kartydkkal jatszunk — hogy a BC*A*
haromszoget B-bél a BC'A haromszogbe nagyitva D* a D-be megy at. Ezt persze most Gjra bizonyitanunk kell, de a
lépések ,,maguktol adédnak”.

1 1
Sziikség van a C* B szakasz felez6pontjara — legyen ez F*. Ekkor FFF™* = BF — BF* = §(BC — BC*) = §CC*, és

ez épp 0, hisz CC* az ABC héromszog beirt korének atmérgjével egyenls.

Az OD*F*F négyszogben tehat OD* = FF* = p, és ez a két oldal nyilvan parhuzamos is. A négyszog tehat
paralelogramma, igy masik két oldala is parhuzamos, és nekiink éppen erre volt sziikségiink, hiszen az emlitett nagyitas
sordan F*D* az F-en atmend, F* D*-gal parhuzamos egyenesbe, tehat az F'D-be megy at. Mivel pedig A*C* az AC
be megy at, a D* képe valoban a D.

Most akar betorkollhatnank az el6z6 megoldas gondolatmenetébe is, azonban az eddigiek alapjan gyors befejezést
talalhatunk.

A*D*
D*C*

A talalt hasonldsag miatt a keresett Iole, arany -gal egyenl§. D*C* = o = D*O, igy a keresett ardny az
A*D*O derékszogt haromszogben tg A*OD* <.

Mivel A*OA<t = 90° — az A és az A" csicsi, parhuzamos szari szogek szogfelezsirsl van sz6 — masrészt OD* 1. AC
az A*OD™ és az OAC szogek mer6leges szaru hegyesszogek, és igy egyenlsk.

A keresett ardny ezért az OAC szognek — tehat az A-nal levs szog felének — a tangense.



