I. megoldas. Legyen az érmék szama k. Szinezziik az 1, 2, ..., k szdmok mindegyikét fehérre vagy sargara a
kovetkezd modon: az ¢ szam szine legyen fehér, ha az i-edik helyen eziist érme &ll, és sarga, ha az i-edik helyen arany
érme all. Végezziik el ezt a szinezést a cserék el6tt, majd minden egyes csere utan is!

Ha egy lépésben eziist érmét eziisttel, vagy arany érmét arannyal cseréltiink fel, akkor egyetlen szam szine sem
valtozik. Ha viszont kiilonb6z6 anyagt érméket cseréliink ki, akkor a két kicserélt érme helyét jelz§ szam szinezése
megvaltozik. Szinezésiink tehat pontosan az olyan lépések sordn valtozik, amikor arany és eziist érmét cseréliink fel.

A feladat feltétele szerint az érmék kozott arany és eziist is van, masféle pedig nincsen. Ekkor viszont a kiinduld
helyzetben (és minden tovabbi helyzetben is) egymnds mellett is van arany és eziist érme. Tegyiik fel, hogy kezdetben
az i-edik és az (i + 1)-edik helyen kiilonboz6 anyagt érme all, 1 < ¢ < k. Az i-edik helyen allo érme az eljaras végén az
(i + 1)-edik helyre keriil, igy a kiindul6 helyzethez képest a véghelyzetre megvaltozik az (i + 1) szine. Van tehat olyan
lépés, amikor ¢ + 1 szinét megvaltoztattuk, s ekkor a fent mondottak szerint egy arany és egy eziist érmét cseréltiink
ki.

II. megoldas. Az altalanossiag megszoritasa nélkiil foltehetjiik, hogy a kezdetben utolsé helyen allo érme aranybol
van. Legyen az eziist érmék kezdeti sorszamainak 6sszege S. Az atrendezés folyamén minden eziist érme 1-gyel nagyobb
sorszamu helyre keriil (hiszen az utolsé helyen nem eziist all), igy az esiist érmék sorszamainak Ssszege S+ k-ra valtozik.

Ha az atrendezés soran eziist érmét mindig csak eziisttel cserélnénk fel, akkor a fenti 6sszeg nem valtozhatna. Az
atrendezés folyamén ezért olyan 1épésnek is kell lennie, amikor eziist érmét arannyal cseréltiink fel, s éppen ezt akartuk
bizonyitani.



