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I. megoldas. Legyen az ellipszis kanonikus egyenlete — + 3;—2 =1, a P pont koordinatai pedig z; és y;. Ekkor a
a
tovabbi szereplé pontok koordinatai:
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Mivel P az ellipszis pontja : —; + Z—; = 1. Az ellipszis P pontjdban huzott érinté egyenlete — mint ismeretes —
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tehat olyan A valos szam, amelyre R? =n.

Mivel ﬁ = O? — O—}a azért }ﬁ’ = x—;i—i— y1J, és igy

ennek normalvektora pedig n< > A feladat feltételei szerint ﬁ merdleges erre az érintdre, emiatt R? || n. Van
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Kifejezve A-t, kapjuk, hogy A = 5 és A =b", igy a” = 2b*. Mivel a és b pozitiv, ez azt jelenti, hogy a = V2b.
Eszerint valéban van olyan ellipszis, amelynek minden pontjara teljesiil a feltevés — még nagytengelyének végpont-
jaira is —, és pedig minden ilyen ellipszis nagytengelye a kistengelynek a V/2-sz6rose. Ennek érdekes kdvetkezmeénye,
hogy a két fokusz tavolsaga éppen a kistengely hosszaval egyenld.
Minden lépésiink megfordithato, igy ez a feltétel elégséges is.

II. megoldas. Rajzoljuk meg az O kozéppontu, félnagytengely sugara kort! Az ellipszis ennek a kornek a képe
merdleges affinitdssal, ha az affinitds tengelyének a nagytengely egyenesét valasztjuk. Legyen P’ a P-nek megfelels
pont a kdron. Az ebben a pontban htizott korérinté és a P-beli ellipszisérint6 a nagytengely egyenesén metszik egymast
egy S pontban.

Az SPR derékszogi haromszoget a PQ) magassagvonal két hasonlé haromszogre bontja, amelyek oldalaira igaz,
hogy

PQ:SQ = RQ: PQ, vagyis PQ?=5Q-QR.

Ugyanigy az SP’O deré¢kszogii haromszogben :

P'Q:5Q=0Q:PQ,
és mivel OQ = 2RQ, igy P'Q? = 25Q - QR. Osszevetve:

P
P'Q* =2PQ? vagyis P%:1A@

az affinitas ardnya tehat 1: /2.
Mivel a kistengely épp a kor dtmérGjének képe az affinitds soran, a nagytengely pedig a kor atmérdje, ebben az
ellipszisben a nagytengely V/2-sz6r akkora, mint a kistengely.



