Az zy = 1 és xzy = —1 egyenletd vonalak hiperbolak, koézos aszimptotédik a koordinata-tengelyek. Méasrészt
szimmetriatengelyeik, az y = x és y = —x egyenesek is kozosek, csak valos (fokuszos), ill. képzetes jellegiik cserélédik fel.
Ezekbol kovetkezik, hogy a két gorbe teljes képe megkaphato az zy = 1 vonalnak az I. siknegyedbe es6 (z > 0, y > 0)
pontjaibol (ivébdl) a koordinatatengelyeken valo tiikkrozéssel.

Ugyanez érvényes az orig6 koriili korokre is, ennélfogva elég vizsgalnunk az I. negyedben a hiperbolaiv és negyedkor
kozos pontjait. Kozos pontjaikra az

zy =1, z? + 9% = R?, x>0, y>0
rendszerbdl
z? + = = R?, 2 —R%22+1=0,

1
o 5(32 + /R4 —4).

Csak 1 kozos pont van, ha a diszkriminéans elttnik : R* = 4, és ekkor z =y = 1, a vizsgalandoé szabélyos sokszog
négyzet, oldala 2 egységnyi, teriilete 4, a mértékszam valoban egyenlé R*-nel.

Ha két kozos pont van, A és B, akkor a sokszog csucsainak szama 8. Maga a sokszog akkor lesz szabalyos, ha
minden oldal 14t6szoge a kozéppontbodl 45°, tehat ha pl. OA 22,5°-0s szoget zar be az x tengellyel:

Y 45° sin 45°

L NN
z 879 T T cosdpe

Osszeszorozva ezt az xy = 1 egyenlettel: 3> = V2 — 1, majd meg elosztva vele: 2% = V2 + 1, és ezekbsl R? = 2V/2,
R*=38.
Ekkor z = \/v2 +1 megadja a szabdlyos nyolcszog beirt korének p sugarat, amivel
0® 180°

tzS-?th:4(\/54—1)(\/5—1):8:}{4,

ebben az esetben is teljesil a feladat allitasa.

Megjegyzés. Szemet szir az eredményekben a 4-es kitevé az idom linearis mérete, a koriilirt kor sugara mellett.
Mintha 4-dimenzi6és mennyiség lenne a teriilet!

Alapja: egy szabalyos n-oldala sokszogben a t/R2 = k hanyados értéke n = 4 esetére k = 2, n = 8 esetére pedig
k = 2v/2. Az idomok eredetébdl marmost az adodik, hogy a sugar négyzete mindkettGben éppen a fenti k-val egyenld.

Koszonjiik a feladat kittiz6jének ezt az érdekes észrevételt!



