I. megoldas. A haromszogekben szokasos jelolésekkel a szogfelezé osztasi aranya alapjan

¢ BF=c -2
b+c

BD=a-
“ a+b’

igy a BDF haromszog teriilete:

1 a?c?sin B
2 S = e bt

és a BDF, ABC haromszogek teriiletének aranya:

a’c?sin f acsin ac

1) 2at+b)bte) 2 (a+b)bte)
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Ugyanigy az AEF és CDE haromszogek teriiletének az eredeti hdromszog teriiletéhez valé aranya

cb ba
(ct+a)a+d) (b+c)(c+a)

ennélfogva a DEF, ABC teriiletek aranya, mindjart tovabb alakitva

@) 1 ( ac N cb N ba > _ 2abc
(a+b)(b+c) (c+a)a+d) (b+c)(c+a) (a+b)(b+c)(c+a)

(egyetlen nevezs sem valhat zérussa).
Marmost a kivant egyenldség akkor és csak akkor teljesiil, ha (2) és (1) kifejezések egyenlsk. Ebbdl egyszertsitéssel

2 =1, azazha b:a—i—c
c+a 2

Szavakban: ha a kévetelményben kitiintetett szerepet jatszo B csticesal szemben fekve b oldal a mésik kettének szamtani
kozepe, mas szoval, ha az a, b, ¢ oldalak ebben a sorrendben szamtani sorozatot alkotnak.

Csermely Agnes (Veszprém, Lovassy L. Gimn., IV. o. t.)
A kovetkezd megoldasban a szamitasok mellett némi geometriai szemlélédés is van.

II. megoldas. Kozos DF alapjukra tekintettel a kérdéses haromszogek teriilete akkor és csak akkor egyenld, ha
a B, E pontoknak a DF egyenest6l mért tavolsdgai egyenlSk. Ez a feltétel ekvivalens a kovetkezdvel: parhuzamost
htizva E-n at DF-fel, ez a BC, BA félegyeneseket azokban a Dy, F; pontokban metszi, amelyekre BD; = 2 - BD ill.
BFy =2 BF.

Tekintsiik tehat ezt a két pontot, tovabba a D1 F; egyenesnek AC-vel valé U metszéspontjat, és keressiik annak a
feltételét, hogy U essék egybe E-vel. Egyeltre foltessziik, hogy D1 nem azonos C-vel — amibdl nyilvanvaléan AB # AC
— és F1 nem azonos A-val, tehat CB # BA. Az U pont akkor és csak akkor keletkezik C' és A kozott, ha Dy és Fy az
AC egyenes két kiilonb6z6 partjan fekszik.

1. Valasszuk ugy a bettizést, hogy BD; = 2BD > AC, és BFy = 2BF < BA legyen. Ekkor BD > C'D miatt —
a szogfelezs osztasardnya alapjan — BA > C'A, masrészt BF < AF folytan BC' < C A, tehat C A a nagysagra nézve
kozépss oldal.

Az UCD; és UAF; haromszogekbdl

. ~ CDy ~CDy
sin CUDq< = U sin CDU« = U

sin BDF«,

és
Fy

. A
! gin AU« = Vi

. . AF
sin CUD1< = sin AUF1< = Vi

sin BFD<,
tehat hanyadosuk

CDy AU sin BDF<

(3) AF, CU sin BFD<

Amde ismét az osztasarany alapjan

sinBDF{_E_ ac  ca _b+tc
sin BED< BD a+b c¢c+b b+a’




