1. A két haromszog sulyvonalainak egyenesei paronként egybeesnek, ennélfogva k6zos a siulypontjuk is. Valoban,
az ABC haromszog egyik stlyvonala AAp, és ez 4tmegy a ByCy szakasz felez6pontjan, hiszen az AgBoACy négyszog
paralelogramma. Jeloljiik a koézos silypontot S-sel.

A silypont harmadol6 tulajdonsagénal fogva a két haromszog S-re mint kézéppontra nézve hasonldé egymashoz.
Ennélfogva a K és Ky megfelel6 pontparjuk is képe egymasnak, igy az ABC haromszog teriiletét felezd K Ky egyenes
atmegy S-en. Megmutatjuk, hogy K K¢ a két hdromszdg eqy megfeleld csicspdrijdn is dtmegy, vagyis azonos valamelyik
kézos sulyvonal egyenessel.

2. Valasszuk ugy a bettizést, hogy az A és C cstucsok a K Ky egyenes két partjan legyenek, és az egyenesnek az AC
oldallal kozos F pontjara — a ,belépési” pontra — teljestiljon FC < EA. Eszerint E a CBy szakaszon van, megengedve
ennek By végpontjat is, de C-t nem.

Ekkor a KK, egyenes a haromszoghdl csak a BA szakasz valamely F' pontjan &t léphet ki — megengedve B-t is.
Ugyanis a C'B szakasz tetszéleges bels6 X pontjat gondolva kilépési pontnak, a C X E haromszog teriilete legfeljebb
annyi lenne, mint a C' BBy haromszog teriilete, — ami pedig fele az ABC haromszog teriiletének. Ezt a korlatot is csak
akkor érné el, ha egyidejiien F azonos lenne By-lal és X azonos B-vel, ekkor pedig nyilvanvaléan teljesiil az allitas.
Mar csak az EC' < EA nagysagviszonnyal kell foglalkoznunk. Ekkor F'A > F'B, hiszen egyébként a CCpA teriilet
nagyobb lenne az EF A teriiletnél, marpedig mindkett6 a haromszog teriiletének a fele.
Hagyjuk figyelmen kiviil az egyenl6 teriilettd F'EA és CyC A haromszogek k6zos részét, az ACySE idomot, ekkor a
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maradé F'SCy és ESC valodi haromszogek teriilete is egyenls. S-nél levs szogiik egyenls, ennélfogva a t = —be sin «

tipusu teriiletképlet alapjan az S-ben Gsszefutd oldalszakaszaik szorzata egyenls: SF-SCy = SC-SE. Innen a silypont
harmadolé tulajdonséga alapjan:

SC .

SF=——-SE=25F, ebbdl FE=FS+ SE=3SE.

SCy
Eszerint F-nek az AC egyenest6l mért tavolsaga 3-szor akkora, mint S tavolsaga, vagyis éppen akkora, mint B
tavolsidga. Az AB egyenesen csak egy ilyen pont van: B, csak ide eshet F', tehat E a Byp-ba. A K K egyenes azonos a
BB, sulyvonallal.

Igy a feladat foltevései alapjan a mar el6bb elintézett nyilvanvalo esetre jutottunk; mas eset nincs, és ezzel (a dolt
betis) allitdsunkat bebizonyitottuk.

3. A valasztott bettizés szerint a K K egyenes atmegy a By oldalfelez§ ponton. Ez nyilvan minden olyan harom-
szogben teljesiil, amelyben K azonos By-lal, vagyis minden derékszog haromszogben (ABC< = 90°), amikor persze
az AgBoCy haromszog is derékszogi. (Ko nem lehet azonos By-lal.) Tovabba azok a haromszogek is a vizsgalandok
kozé tartoznak, amelyekben a K korkdzéppont nem azonos By-lal, de rajta van a BBy silyvonalon. Mindezekben BBy
a kornek és vele egyiitt a haromszognek is szimmetriatengelye, vagyis az egyenls szara (BA = BC) haromszogek is
megfelelnek, és mas lehet&ség mar nincs. — A szabalyos haromszoget nyilvan azért zarta ki eleve a feltevés, mert abban
Ky azonos K-val, a K K egyenes hatarozatlan.

Valaszunk tehat a kdvetkezs: az ABC haromszog vagy derékszogi vagy egyenld szart — esetleg mindkét feltételnek
eleget tesz. Es hozzatessziik: a KK, egyenes természetesen az AgBoCy haromszoget is két egyenld teriileti részre
osztja.



