I. megoldas. Indirekt bizonyitunk, azaz feltessziik, hogy megadhaté a sikon végtelen sok pont, amelyek kozott
felleps tavolsdgok kozott csak véges sok kiilonbozd van, és ebbdl ellentmondésra fogunk jutni. Legyenek a tavolsagok
di, da, ds, ..., dn. Legyen P és @ két pont a végtelen sok kozlil. A P koriili d; sugart kor legyen k;, a @ koriili d;

sugard kor pedig [;. Feltételiink szerint minden pont rajta van a k1, ko, ..., k, korok valamelyikén, és az Iy, lo, .. .,
I, korok valamelyikén is. A k; kornek az 1y, lo, ..., [, korokkel legfeljebb 2—2 metszéspontja van, tehat legfeljebb 2n
pont lehet a megadottak koziil a ki koron. Ugyanez igaz a kg, ks, ..., k, korokre. Ez Osszesen legfoljebb n - 2n = 2n?

pont, P-n és Q-n kiviil. 2n? véges szam, ami ellentmond annak, hogy végtelen sok pont volt megadva.
A keresett ellentmondast megkaptuk, az allitast bizonyitottuk.

II. megoldas. Ismét indirekt bizonyitunk: feltessziik, hogy megadhaté végtelen sok pont, amelyek k6zott csak
véges sok tavolsag lép f6l. Véges sok tavolsag kozott van legkisebb (méarmint olyan, aminél kisebb tévolsag nem fordul
el6), legyen ez m, és van legnagyobb, ami legyen M. Képzeljiink el a sikon egy olyan négyzetracsot, amelyben egy
négyzet atloja m. Ekkor egy négyzetbe a megadottak koziil legfoljebb két pont eshet, hiszen egy négyzetben nincs az
atlonal tavolabbi pontpar. Legyen @ az egyik megadott pont. Rajzoljunk @ koré M sugaru kort! Ezen a koron kiviil
biztosan nincsen a megadott pontok koziil egy sem, hiszen M a legnagyobb tavolsag. De ezt a kort a négyzetracs véges
sok négyzete lefedi, és mindegyik négyzetben csak két megadott pont lehet. Ezért a korben is csak véges sok megadott
pont lehet. Ez az ellentmondas bizonyitja feltevésiink helytelen voltat és a feladat allitasat.



