I. megoldas. Ismeretes, hogy F, felezi az ABC héaromszog koré irt kor BC ivét, ezért BF, = F,C. Masrészt az
OBF, haromszog egyenld szari, hiszen

BOF,< = BAO< + ABO<« = CAF,<+ CBO« =
=CBF,<+ OBC< = OBF,«.
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Az els6 egyenlGség a haromszog kiils6 szogére vonatkozo tételbsl kovetkezik, a méasodik abbol, hogy O A és OB szog-
felez$. Ezek szerint az OBF, haromszoghen OF, = BF, = CF,. Az ABF,C hurnégyszogre felirhatd a Ptolemaiosz-
tétel, amely szerint a harnégyszog atloinak szorzata egyenls a szemben fekvs oldalak szorzatdnak Gsszegével:

BF, - AC+CF,-AB = AF, - BC.
Ezt BC-vel, majd OF, = BF, = CF,-val osztva
@) AC + AB _ AF, _ AO
BC OF, OF,
Okoskodasunkat az Fj és F, pontokra megismételve kapjuk, hogy

BA+BC _ BO
= +

+ 1.

AC or, T
CA+CB _ CO
AB~ OF.

Ha e harom egyenl@séget osszeadjuk, a jobb oldalon (1) bal oldalanal 3-mal nagyobb szam all. Azt kell tehat csak
belatnunk, hogy
AC+AB BA+BC CA+CB
BC ' Ac 4B
Ez pedig igaz,Bhiszgn egy pozitiv szam és reciprokdnak Osszege nem kisebb 2-nél, s itt a bal oldalon harom pozitiv

AC

szam: B0 AC’ AB és reciprokuknak Gsszege all. EgyenlGség pontosan akkor all fenn, ha mindharom szam 1, azaz
a haromszog szabalyos.
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II. megoldas. A (2) osszefliggést bizonyitjuk hasonld haromszogek segitségével. Jelolje C; a beirt kor és az AB
oldal érintési pontjat, Fy pedig a BC oldal felez6pontjat. Ekkor C1 AO és Fy BF, hasonlé derékszogi haromszogek,
hiszen — mint az el6z6 megoldasban is lattuk — a két haromszog A-nal, ill. B-nél fekvé szoge megegyezik. A megfelels
oldalak aranyara:

BF, BF, BC
Ha most felhasznaljuk, hogy BF, = OF, és 2ACy = AB+ AC — BC, akkor egyenlGségiinket ilyen alakba irhatjuk:

AO  AB+AC-BC _AB+AC
OF, BC - BC

A0 AC,  24C

L,

amibdl (1) méar kovetkezik.
Bdn Rita (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., IIL o. t.)
Megjegyzés. Ha a haromszog szogeit a szokdsos médon «, 5, y-val, a koré irt kor sugarat pedig r-rel jeloljik, akkor

OF, = BF, = 2Tsin% - 2rcosﬂ;“7 és AF, = 2rsin <ﬂ+ %) = 2rsin <90°—¥ T

BF,-hoz %, AF,-hoz B + % nagysagu keriileti szog tartozik. Az (1) egyenl6ség ennek alapjan is bizonyithato:

= 2rcos

, hiszen

oain Pt s B B—n
AC + AB B sin 8 + sin vy B sin 2 cos 2 cos 2 AF,
BC  sina sin(8 + ) B+~ OF,
cos
2
A bizonyitott egyenlGtlenség trigonometrikus alakja tehat igy fest:

cosﬁ_7 cosa_ﬁ cosv_a

2 24 2_ >,
B+ a+p v+

cos cos cos



ami az ismert

egyenl6tlenség élesitése.
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