Legyenek az adott szamok névekvs sorrendben a; < as < ... < an—1 < an. Ha a; = 0, akkor az &llitas nyilvanvalo:
a feltételeknek példaul a1 és as megfelel. A tovabbiakban tegyiik fel, hogy a1 > 0.

Az a, szamhoz barmely méasikat kivalasztva a két szam Osszege biztosan nem szerepel a tobbi szam kozt, mert a,
a legnagyobb. Ha valamely 1 < i < n — 1 esetén |a,, — a;| = a,, — a; nem szerepel az a1, asg, ..., aj—1, ..., an—1 kOzt,
akkor készen vagyunk. Ha minden ¢-hez létezik olyan 1 < j < n —1, amelyre a, —a; = a;, és ¢ # j, akkor a,-et kivéve
a tobbi szdm parba allithat6 ugy, hogy a parok Osszege éppen a,. Mivel ilyen parba allitds csak akkor lehetséges, ha
n — 1 paros, a feladat allitasat belattuk azokra az esetekre, mikor n — 1 paratlan, azaz amikor n péaros. Azokbol az
esetekbdl is, mikor n paratlan, csak azok maradtak hatra, melyekben ai, as, ..., a,—1 parokba allithaté, vagyis amikor

(1) ag + Gn_r = apn minden 1<k<n-1 esetén.
Vizsgaljuk meg az a,_1 és a,_o szamokat. Kiilonbségiik (1) alapjan
Un-1 = Ap_2 = (an — a1) — (an — az) = az — a1 < ag,

tehéat vagy nem szerepel az adott szamok kozott, vagy éppen a;-gyel egyenls. Ez utébbi esetben hasonléan tovabbmenve
a1 = Ap—1 — Gp—2 < Gp—1 — Ap—3 = a3z — a1 < ag miatt a,_1 — a,—3 vagy nem szerepel a szadmok kozott, vagy

Gp—1 — ap—3 = ag. Végil eljutunk k£ = n- -ig, (n paratlan!), amikor is ax—1 < an—1 — ag < ag41, adodik, és most
akar egyenl6 az a,_1 — ay kiillonbség ag-val, akar kiilonbozik téle, a,—1 — ar biztosan nem szerepel a megmaradt
szamok kozott. lgy ak=n -2, k=n -3, ..., k = nT—l koziil valamelyikre a,,—1 — ax nem szerepel a megmaradt
szamok kozott. S mivel n > 4, azért k > 1 és igy ap—1 + ar > an—1 + a1 = a,, azaz a talalt szamoknak sem Osszege,
sem kiilénbsége nincs a megmaradtak kozott. Ezzel az allitast paratlan n-re is belattuk.

Megjegyzések. 1. n = 3-ra nem igaz az &llitas, ezt példaul az 1, 2, 3 szAmharmas mutatja.
2. Nem hasznaltuk ki, hogy az a; szamok egészek, igy a feladat allitdsa tetszGleges, kiilonb6z6 nem negativ sza-
mokbol all6 szam n-esre igaz.



