1. Elég egyetlen ellenpélda, hogy nemet mondhassunk a kérdésre. Legyen ABC' deréksz6gii haromszog, csicsaiban
sorra 30°-0s, 90°-0s, 60°-0s szoggel és kapcsoljuk ehhez negyedik csticsnak azt a D pontot, amelyre DC || AB és
DB 1 AC. A négy részre vagott ABCD trapéznak az AB, BC, CD oldalra tamaszkodo részeiben a szogek ismét 30°,
60°, 90°-osak. Az AD-re tdmaszkodd haromszogben viszont nincs 60°-os szog, amely egyediil felelne meg az allitasnak,
ugyanis D nem tiikérképe a B-nek az AC' atléra nézve

CD # CB(=V3CD)

miatt.
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1. dbra

2. Van olyan négyszog, amely alapot ad a foltett kérdéshez. Legyen ABC D olyan trapéz, amelyben B-nél derékszog

1
van, BC = AB//2 és CD = BC/v/2. Ebben cos CAB < = /2/3, méasfelsl cos ADB < = 3 ésacos 2z =2 cos?x—1

azonossag szerint cos 2 - CAB < =1/3.

3. Nincs maéasfajta konvex négyszog, amely megfelelne a feladatban szerepls feltételeknek, mint azok a derékszogi
trapézok, amelyekben az atlok M metszéspontjanal derékszogek vannak, és a két alap kiilonboz6 hosszi. Ha ugyanis az
M-nél keletkezé cstucsparok koziil kettének a nagysaga v # 90°, akkor a masik kett6é 180° — v, és az ezeket tartalmazo
haromszdgekben nem lehet v nagysagu szog, hiszen a tovabbi két szog egylittvéve .

Ha pedig AC L BD, és azt kivanjuk, hogy az ABM, BCM és C DM haromszogek hasonloak legyenek valamilyen
koriiljaras szerint, akkor ABM <t = 8 # 45° jeloléssel a CBM szbgre a 90° — 3 és a 3 értékek jonnek szoba.
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2. dbra

Az els6 esetben ABC' < = 90°, a masodikban az ABC D négyszog deltoid lesz, a megkiilonboztetett DAM haromszog
egybevagd a DC'M-mel, mi pedig nem ezt keressiik. Ugyanide vezetne a 5 = 45° foltételezés is.

Folytatva az els6 esetet, ismét nem lehet BCM <« = DCM <, tehat BCM <+ DCM < = 90°, C-nél is derékszog
van, és igy CD || AB, CDM < = .

Veégiil 5 # 45° miatt elég tekinteniink a 5 > 45° esetet. Ekkor AM > BM > CM > DM és ez a négy szakasz
mértani sorozatot alkot (ebben a sorrendben), melynek hanyadosa 0 < ctg 8 < 1, igy ADM < = ctg®p, ezért

45° < 8 < ADM «.

Az ADM < = 2 (90° — ) feltételezés a mar latott ctg 3 = v/2 esetre vezet.



