(1) (VE+VETT1+...+VE+p) ] ==(p+1)°2k+p) — 1.

N | =

Megoldas. ElGszor is jegyezziik meg, hogy (1) jobb oldalan egész szam all, hiszen vagy p+ 1 vagy 2k +p mindenképpen
péros. EgyenlGségiink tehat a kovetkezs egyenl6tlenség—péarral ekvivalens:

(p+12Q2k+p) 1< (VE+VE+1+... + k+p)2<%(p+1)2(2k+p).
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Tekintsiik el6szor (2) jobb oldali egyenlGtlenségét. Gyokot vonva és (p + 1)-gyel osztva a

VE+VE+1+.. . +VE+p PNEIEY:
p+1 2

~

Osszefiiggésre jutunk, ami a \/E, Vk+1,...,\/k -+ pszamok szamtani és négyzetes kozepe kozti egyenlGtlenség alapjan
mindig teljesiil. (p > 1 miatt a szdmok kiilonbozsk és igy egyenléség nem allhat fenn.)
Foglalkozzunk most (2) bal oldali egyenl6tlenségével. Elgszor megmutatjuk, hogy minden 0 < i < p-re

VE+VE+p<vVk+i+Vk+p—i.
Valoban, négyzetre emelve és rendezve

VE+(k+p) <V(k+i)+ (k+p—i)=Vk(k+p)+i(p—1i)

ami i(p —7) > 0 miatt teljesiil. Ennek alapjan
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(3) (1%1(\/E+\/k+p)) < (VE+VEFI+...+VE+p)

Azt fogjuk megmutatni, hogy létezik olyan kg, hogy minden k > kg-ra

@ L1y -1 (f%lﬁwm)
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Ebbél (3) alapjan (2) bal oldali egyenl6tlensége azonnal adédik. (4) mindkét oldalat (p 4 1)°/2-vel osztva, a négyzetre
emelést elvégezve és rendezve

p2

1
4k+2+ Ek(k+p)

Ez eleg nagy k-ra teljesiil, hiszen a jobb oldal k& novekedésével 0-hoz tart.
Igy a feladat allitasat igazoltuk.
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