Megmutatjuk, hogy minden pozitiv egész n-re léteznek megfelels f és g polinomok. Képezziik az 6sszes

(-D)"z1 4+ ...+ (=1)"z,

alaku elséfoku n valtozos polinomot, ahol a; € {1, 2},i =1, ..., n. Legyen h(x1, ..., z,) az Osszes ilyen n valtozos
polinom szorzata. Mivel (z1 + z2 + ... + x,) szerepel h(z1, ..., x,) elGallitasaban tényezoként, azért
h(.Il, ey ZEn)
XYy eney Tp) = ————— 12
ucs n) (1,4 ...+ )
is n valtozos polinom. Allitjuk, h(z1, ..., z,)-ben minden valtozonak csak paros kitevsjt hatvanya szerepel. Tekintsiik
példaul az z1 valtozot. Egy (z1+ (—1)"ao+... 4+ (—1)"" ;) tényezdvel egyiitt az (— 1+ (—1)ao+...+(=1)""x,)
tényez6 is szerepel h(xy, ..., x,) elallitasdban, ezért h(xq, ..., x,) éppen az Osszes

[(-1)ze+ ...+ (—1)a"xn]2 — a3

alakt méasodfoku polinom szorzata, ahol a; € {1, 2}, ¢ = 2, ..., n. Tehat h(xq, ..., z,)-ben x csak paros kitevén
szerepel. Hasonldan igazolhat6, hogy minden i < n-re z;-nek csak paros kitev§ji hatvanyai fordulnak els. Ezért van
olyan g(x1, ..., ©,) polinom, melyre g(z3, ..., 22) = h(x1, ..., ©,); és ekkor

(1 + .. ) flog, ..., x,) = g(a?, ..., 22).



