(1) cos?(A — B) + cos*(B — C) + cos*(C — A) 2 24 cos A cos B cos C.
Megoldas. Elég belatni, hogy

(2) cos?(A — B) > 8 cos A cos B cos C,

cos*(B — C) > 8 cos A cos B cos C
cos?(C' — A) > 8 cos A cos B cos C

is kovetkezik, és ezek Osszege éppen a kivant allitast adja.

(2) bizonyitasadhoz a jobb oldalon helyettesitjiik a feladat feltételébsl adodo cos C' = — cos(A + B)-t, igy a (2)-vel

ekvivalens
cos?(A — B) > —8 cos A cos B cos(A + B)

egyenlStlenségre jutunk. A cos(A + B), valamint cos(A — B) felbontéaséaval, a négyzetre emelés és a lehetséges Gsszevo-
nasok elvégzésével egyenlGtlenségiink

9 cos® A cos® B —6 cos A cos B sin A sin B +sin? B >0

alakra hozhato. Ez pedig A és B tetsz6leges értékénél teljesiil, mert a bal oldal (3 cos A cos B —sin A sin B) négyzete.
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