I. megoldas. Vizsgaljuk meg, hogy mi lehet a kozos része egy egyenesnek és egy parabola tartoménynak. Vegyiik
f6] a koordinata-rendszert ugy, hogy a parabola egyenlete y = x? legyen, ekkor az egyenes egyenlete vagy y = ax + b,
vagy * = c alaku (a,b,c tetszéleges). Az x = ¢ egyenletl egyenesek parhuzamosak a parabola tengelyével, ezek a
parabola tartoméanyt félegyenesben metszik.

Az y = ax + b egyenes és a parabola tartomany kozos részének koordinatai kielégitik az 2® < ax +b és y = ax + b
feltételeket. Lathato, hogy ez egy szakaszra teljesiil, vagy nincs kdzos rész.

Tegyiik 6l most, hogy adott a sikon véges sok parabola tartoméany, és valasszunk egy olyan egyenest, mely nem
péarhuzamos egyik parabola tengelyével sem. Ebbél az egyenesbdl a parabolak legfeljebb véges sok szakaszt fednek le,
tehat még ezt az egyenest sem fedik le teljesen a parabola tartoméanyok, ennélfogva az egész sikot sem.

II. megoldas. Két segédtételt hasznalunk fel,
1. segédtétel. Barmely parabola tartomdny lefedhetd tetszdlegesen kicsi pozitiv ¢ szogu tartomdnnyal.

Valasszuk ugy a derékszogi koordinatarendszer tengelyeit, hogy a parabola egyenlete y = 2 /2p legyen, ahol p a fokusz
és a vezéregyenes tavolsaga. Az (zg, x3/2p) ponthoz hiizott érinté meredeksége megegyezik az y = x2/2p fiiggvény
derivaltjanak az xo helyen vett értékével, azaz xo/p-vel. Ha |zo| n6, akkor a meredekség abszolat értéke is minden
hataron tal né. Igy az érintének az y tengellyel bezart szoge tetszolegesen kicsire csokkenthets. A (—xq, x3/2p) és
(zo, :Eg /2p) pontokhoz hizott érint6k altal meghatéarozott szégtartomany lefedi a parabola tartomanyt. A két hatarolo
félegyenes 2-szer akkora szoget zar be egymassal, mint amekkora szoget az y tengely és az (zo, x3/2p) ponthoz hiizott
érint6 kozrezar, és ez a szog is tetszblegesen kicsire csokkenthetd.

Vegyiink fel a sikon n db parabola tartoményt, s fedjiik le e tartomanyok mindegyikét egy, kdzos ¢ szogd tarto-
ménnyal, ahol 0 < ¢ < 7/2n. Ezzel tobbet fediink le a sikbol, mint a parabola tartomanyok.

Jeloljiik a szogtartomanyok cstucsait Py, P, ..., Py-nel és r-rel a P; P;; tavolsagok legnagyobbikat,: =2, 3, ..., n.
Mivel véges sok (n—1) db szakasz maximalisat vettiik, igy r is véges. A P, = O kozéppontu, r sugara korlap tartalmazza,
P, P, ..., P, mindegyikét. Latni fogjuk, hogy a szogtartomanyok mar ezt a korlapot sem fedik le.

2. segédtétel. Ha egy hegyesszog—tartomdny P csiucsa egy v sugari kor hatdrdin vagy a belsejében van, akkor a
szogtartomdny legfeljebb 212 - ¢ teriiletd részét fedi le a kornek, ahol @ a szogtartomdny mértéke radidnban.
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Legyen ugyanis () a szogtartomany és a korlap tetszéleges kozos pontja. Mivel P és @ az O kodzéppont, r sugari
korlap pontjai, igy OP < 7 és OQ < r. A haromszog — egyenl6tlenség szerint PQ < OP + OQ < 2r, tehat @ benne
van a P kozépponta 2r sugari, ¢ szogl korcikkben. Ez a korcikk tartalmazza tehat a szogtartomany és a kor kozos
részét, s a kozos rész teriilete emiatt legfeljebb akkora, mint a korcikk teriilete, ami 7' = 2r2¢.

Ezek szerint a P, P, ..., P, csucsu szogtartomanyok barmelyike legfoljebb T = 2r?¢ teriiletd részt fed le a
P, = O kozéppontu r sugaria korbsl. Az n db szogtartomany legfeljebb n - T teriiletet fed le a korlapbol, az pedig ¢
megvalasztasa folytan kisebb, mint 727, a kor teriilete, vagyis a szogtartomanyok egyiitt valoban nem fedik le a kort.
Igy nem fedik le teljesen a sikot sem.
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