a) Legyenek a kihuzott szamok a, a + d, a + 2d, a + 3d és a + 4d. Mivel egy szamtani sorozatot kezdStagja és
differencidja egyértelmiien meghatarozza, a fenti alaki szamo6tosok egyértelmien megfeleltethet6k az olyan pozitiv
egészekbdl 4llo (a, d) paroknak, ahol a+4d < 90. Feladatunk tehat igy fogalmazhaté at: hany olyan pozitiv egészekbdl
allo (a, d) szampar létezik, melyre a +4d <907

Rogzitsiik d értékét! a + 4d < 90 miatt a a < 90 — 4d, tehat a lehetséges értékei 1, 2, 3, ..., 90 — 4d. (Ha d > 23,
akkor nincs megfelels (a,d) par.) Eszerint a feladat feltételeit kielégits (a, d) rendezett parok szama

22

22-(90 —4-1490—4-22
> (90 — 4d) = ( 2+ ) _ g6,
d=1

b) Ha a kihuzott szamok mértani sorozatot alkotnak, jeloljiik a legkisebbet a-val, és a sorozat hanyadosat g-val.
Ekkor a kihtizott szamok a, aq, aq?, aq®, ag*, ahol ¢ > 1 és ¢ racionalis, hiszen elall két egész szam (példaul aq és a)

hanyadosaként. Legyen

_b
g="=-
r

ahol p és r relativ prim pozitiv egészek. r értéke szerint harom esetet kiilonboztetiink meg:
1. r = 1, azaz q egész. Ekkor a - ¢* < 90 miatt ¢* < 90, tehat ¢ < 4. ¢ = 2 esetén a lehetséges értékei 1, 2, 3, 4,
5, hiszen @ > 6-ra a - ¢* < 6-2* = 96. Az 6t szoba jov6 szamotds 1, 2, 4, 8, 16; 2, 4, 8, 16, 32; 3, 6, 12, 24, 48; 4, 8,
16, 32, 64 és 5, 10, 20, 40, 80, ezek valéban megoldasok is. Ha ¢ = 3, akkor csak a =1 és az 1, 3, 9, 27, 81 szAmotos
lehetséges, mert a > 2-re a - q4 >92.92% =162.
4
2. r = 2. Ekkor, mivel p és r relativ primek, és ag* = ag—4 egész, igy a tObbszortse 16-nak. Méasfelsl p > r miatt

4
3
p>3,aq* > 16- (§> =81. Az a = 16, p = 3 esetben a 16, 24, 36, 54, 81 megoldast kapjuk, ha pedig a > 16 vagy

p > 3, akkor
3\* 4\*
agt > 32. (5) =162, ill. ag¢*>16- (§> = 256,
igy nincs tobb megoldas.
4
3. r > 3. Ekkor, az el6z6ekhez hasonloan ag¢* = ap—4 egész voltabol a > r* kovetkezik. Masfelsl p > r miatt
r

p>r+1,ésigy

4
1
ag* > rt. (T—’— ) :(r+1)4244=256,

r

tehat ebben az esetben nincs a feladat feltételeit kielégité szamotos.
Igy Osszesen 7 megoldast kaptunk.
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