Jelolje Y az AC, Z a BD él felez6pontjat.
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1. dbra

A tetraéder szimmetrikus a BDY = S sikra, hiszen az ABC egyenl§ szari haromszégben BY ) az ADC egyenl§ szara
haromszoghben pedig DY merélegesen felezi az AC alapot, tehat a BDY sik az AC élt merslegesen felezi. Igy az ACB
és AC'D lapsikok merélegesek Si-re. Hasonldan az ACZ = Sy sikra is szimmetrikus a tetraéder, tehat a BDA, BDC
lapsikok merdlegesek Sa-re (1. dbra).

Mivel minden tetraéderbe egy és csak egy géomb irhato, a beirt gomb O kézéppontjanak mindkét szimmetriasikra
illeszkednie kell, ugyanis e sikokra val6 tiikrozéssel a gdmbnek ugyantigy énmagaba kell &tmennie, mint a tetraédernek.
A két szimmetriasik metszésvonala az Y Z egyenes. Tekintve, hogy O csak a tetraéder belsejében lehet, ezért O rajta
van az Y Z szakaszon.
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2. dabra

Legyen a beirt gomb sugara p. Tekintsiik az ACZ és BDY sikmetszeteket. A gombbdl igy kimetszett {6kor érinti az
ACZ egyenl$ szart haromszog ZA, ZC' szarait, a mésik metszetben Y B-t és Y D-t (2. abra). A hasonlo derékszogi
haromszogek alapjan
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Az itt szerepl$ szakaszokat Pitagorasz tétele szerint kiszamithatjuk:
— o Ja2 y)2 _ /2_(3)2
BY =/ ( 5. az= - (3).
N 2 Y\ 2 N 2
vz () - (- G
\/ 2 R 2

és ezzel a kivant OY, OZ tavolsadgokat kifejeztiik az adott élhosszusagokkal.
A tetraéder lapjai létezésének sziikséges feltételei 2z > y és 2z > z, de ezek teljesiilése még nem elegends. A

2
z
egyenlStlenségnek az ACZ és a BDY metszetharomszogek oldalaira is fenn kell allnia, azaz y < 24| 2% — <§> és

2
2 < 24|22 — <%> is sziikséges. Mindkét utobbi egyenl6tlenség szerint 4% > 32 4 22, ez magaban foglalja az elébbi

feltételeket is, teljesiilése mar elégséges feltétele az ABCD tetraéder létezésének.
L. L.
Ilosvay Ferenc (Miskolc, Foldes F. Gimn., IIL o. t.)

Megjegyzés. Az (1) kifejezések kozos nevezGjének elss tagja az ACB lap teriiletének 2-szerese, vagyis a specialis
helyzet folytan az ACB és ACD lapok teriiletének Osszege. A nevez$ masodik tagjat hasonloan értelmezve, a teljes
nevezd a tetraéder F' felszinét jelenti.

Tovabbmenve, kifejezhetjiik a beirt gdbmb sugarat is az adatokkal:
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Felismertiik a behelyettesités utan az ACZ metszet teriiletét, majd az ACZ D tetraéder térfogatat, ami pedig fele az
eredeti tetraéder V térfogatanak. Végiil egy ismert Osszefiiggésre jutottunk.
B. T.



