(1) a’z? + 2abxy + (b 4+ 1)y? < b 4+ 1
Megoldas. Tekintsiik (1) két oldalanak kiilonbségét y fiiggvényeként, azaz legyen
fy) = (b + 1)y? + 2abry + a®z* — (b* + 1).

Az f(y) grafikonja egy felfelé nyilo parabola, hiszen a masodfoku tag egyiitthatoja, b* 4 1, pozitiv. Az (1) feltétel
azt jelenti, hogy az f(y) fliggvény negativ értéket is felvesz, igy f(y)-nak két kiilonb6z6 zérushelye van. Ez pedig azt
jelenti, hogy az f(y) = 0 mésodfoku egyenlet diszkriminansa pozitiv:

D = (2abz)? — 4(b* + 1)(a®z* + b — 1) = 4((b* + 1)* — a*2®) > 0.

Az a > b 2 0 feltétel miatt a # 0, és igy a D > 0 ekvivalens azzal, hogy

b2 +1
> |z

Mivel a és b egész, azért a > b® egyuttal azt is adja, hogy a = b? + 1. Igy azt kapjuk, hogy 1 > |z|, ami alapjan —
mivel z is egész — csak = 0 lehetséges. Ha viszont « = 0, akkor (1)-bél (b2 + 1)y2 < b? + 1, ahonnan 4> < 1, azaz
y = 0. Ezzel a feladat allitasat igazoltuk.

Megjegyzés. Sokan azért nem kaptak meg a maximalis pontszamot, mert azt allitottak, hogy (1) bal oldalat az
a > b* feltétel miatt csokkentjiik, ha a helyére b?-et irunk. Ez azonban nem mindig igaz, példaul ha még abzy < 0 is
teljesiil, akkor abxry < b3zy.



