Megoldas. A beiras sokféle lehetGsége folytan az éllitas bizonyitasara csak az az ut latszik végigvihetének, hogy
nem sikeriil azt megcafolni. Préobaljuk tehat bebiztositani, hogy az egymaés uténi oldalak nagyobbak legyenek a szabéa-
lyos haromszog oldalanak felénél és ez az utolséra nem fog sikeriilni.

Legyenek a haromszog csucsai A, B, C, a beirt négyszogéi — ugyanabban a forgési irdnyban koriiljarva — D, E, F|
G és legyen D az AB alapon. A négyszognek legalabb egy szomszédos csticsparja egy haromszogoldalra esik, legyen
E is AB-n. Jeloljik az AB, BC, C'A oldal felez&pontjat rendre H, I, J-vel.

1. dbra

1

Mivel igy AH = HB = o és ez éppen a négyszog oldalanak el nem érhetd also korlatja, azért D és E a H-nak két
oldalan lehet csak, D az AH-n — kizarva H-t, de megengedve A-t, mésrészt E a HB-n, de nem a H-ban.
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Irjunk 3 sugart kort E-nek egy tetszéleges megengedett helyzete koriil — de most B-t is kizarjuk — és jeldljik a BC
egyenesen kimetszett pontjait F* és F**-gal ugy, hogy CF* < CF**. Ezek létrejonnek, mert E-nek és H-nak BC-n

1

levs vetiiletét E’-vel, N-nel jelolve EE' < HN < HB = 3 Ekkor F* a CB szakaszon van, hiszen EC > HC > 5

1
Az F*EB haromszogben 3= F*E > EB, ennélfogva F*BE < = 60° > EF*B<«, folytatolag F*EB < > 60°, igy

1 . 1
F*B>F*E = 7 Igy F* az IC szakasz belsejében van és F*C < 7

Maésrészt F** az F*-nak E’-re valo tiikorképe, és £’ a BN szakasz belsejében van, N pedig a BI felez6pontja,
BC-nek els6 negyedel6 pontja. Ezek szerint

F*E'=F*E'>F*N >IN = BN > BE',

vagyis F** a BC oldal B-n tuli meghosszabbitasan van.
1
Végiil is a BF* szakasz minden bels6 pontja kozelebb van E-hez, mint F*F = 3 Ezért F vagy csak a C' F'™* szakaszon

lehet, F'*-ot kizarva — ami mindjart azt is jelenti, hogy a BC oldalon nem lehet két cstucsa a beirt négyszognek, vagy
pedig nem is a BC-n van, hanem AC-n.

Szamolgatas nélkiil kapjuk ugyanezeket F helyzetére, ha E-t azonosnak vessziilk B-vel. Amde a meggondolast
megismételve a CH tengelyre tiikros elemekkel, azt kapjuk, hogy az AC oldalon sem lehet két csiicsa a négyszognek

emiatt F' csak C'F*-on lehet, tovabba a G cstucs csak a CG* szakasz belsejében lehet, ahol G*D = % és G* a JC

szakasz belsejében van.
. 1
Igy pedig a négyszog negyedik oldaldra FG < FJ < IJ = 3

1
Minden lehet6séget figyelembe vettiink, és nem sikeriilt a negyedik oldalra biztositani, hogy nagyobb legyen §—nél,

ezzel az allitas bizonyossagga valt.

1
Megjegyzés. Ha megengediink 5 hossztsagu oldalakat is, akkor a 2. 4bran lathatd beirt négyszogek megtelelnek.



2. dabra



