Jeloljiik a C1Cy, CoC5 és C3Cy szakasz felez6pontjat rendre Fy, Fy, F3 betiivel, a C1Cy, C3C5, és C3Cq egyenesek
k6z0s pontjat pedig — mint mar a 2365. feladatban — P-vel. Az allitdst az dbrainkon lathato felvételek esetére azzal
bizonyitjuk, hogy az F} F3 szakasznak P-b6l vett latoszoge egyenls az Fu-bol vett 1atoszogével. Mas felvételen elGfor-
dulhat, hogy P és Fy az F} F3 egyenes két kiilonb6z6 partjan van, ilyenkor a két 1at6szog 180°-ra egésziti ki egymast,
ami lényegében ugyanigy bizonyithato.

Természetesen kiilon targyaljuk majd a hatszog olyan helyzeteit, amelyekben P nem jon létre. Latni fogjuk, hogy
ilyenkor a felez6pontok egy egyenesre esnek, tehat ugyanekkor a széban forgd kor sem jon létre, illetve elfajul ,yvégtelen
sugarava'.
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1. dbra

1. A bizonyitasba bevonjuk azt a hdrom pontot is, amelyet hatszdgiink szemben levs oldalegyenes parjai hataroznak
meg, legyen a CoCs, C5C oldalpar metszéspontja G, a C3Cy, CsCq, paré Go, a C4Cs, C1Cy paré Gs. (Mas szoval a
kozos irdanya 3-3 oldalegyenes altal meghatéarozott mind a 9 pontnak szerepe van az alakzatban.) Azt a 3 téglalapot
hasznaljuk fel, amelyeknek a csicsai valtakozva C' és G tipusu pontok. Egyik ilyen a C1G2CyG3, ebben a kérdéses
F) pont a G2G3 atlot is felezi. Ugyanigy felezi Fy a G3G; szakaszt, F3 a G1Ga-t, ennélfogva az Fy Fh F3 haromszog a
G1G2Gs haromszog kozépharomszoge, tehat szogeik paronként rendre egyenldk.

Vegyiik a P-n atmeng és C7 Co-vel parhuzamos e félegyenest. Ezzel az Fy PF5 1atoszoget két részre osztjuk (1. abra),
ill. e ugyanazon oldalan fekvs két szog kiilonbségeként allithatjuk el (2. dbra). A részek rendre egyenlSk az emlitett
téglalapokban az e-vel parhuzamos oldal és az atlo kozti szoggel:

F3Pe< = F3C3Go< = F3G2C3<,
FiPe< = F1C1Go<t = F1GoC3<4,

ennélfogva mindkét felvétel esetében
F3PF < = F3GoF1<< + F1GoCs< = F3Go i<t = F3Fo Fi <,

ezt akartuk bizonyitani, és ezzel azt is bebizonyitottuk, amit kellett.



2. dabra

2. Ha P nem jon létre, ez azt jelenti, hogy a felhasznalt téglalapok hasonloak, (mert egyeznek az atloknak az oldalakkal
alkotott szogei.) Igy Fi1 G203 = F3G2C3< = F3G3Ca<, F2G3Ca<, a G1G2G3 és Fy Fy Fy haromszogeket meghatérozo
pontok egy egyenesbe esnek (3. abra).
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3. dbra

Ez a 2365. feladat I. megoldasa (4) Osszefiiggésének megfelelGje.

Megjegyzések. 1. Visszatekintve a 2365. feladatra, latjuk, hogy itt fel kellett hasznalnunk a merélegességet a 3—3
oldalegyenes kozott — a téglalapok szogeinek egyenlGségében. Eszerint a feladat allitasa ferdén hajlo egyenesharmasok
esetében nem érvényes.

2. Egy dolgozat azzal az ellenpéldéaval vélte bizonyitani a feladat allitasanak ,yvalétlansagat"”, amely a 3. 4brabol jon
létre, amikor barmelyik két szomszédos parhuzamos kézott ugyanakkora a tavolsag. A bekilds — sajnos — még eléggé
tavol all a matematikai gondolkodastél. Nem azt akarjuk ezzel mondani, hogy nem szabad megnézni kiilonlegesen
egyszerd helyzeteket, hanem azt, hogy nem szabad ezek utan megdllni. Keresni kell, hogy mi igaz a kitlzésbdl a szd
legszorosabb értelmében, tovabba hogy mit jelentenek az elfajulésok.

3. Ha rogzitjiikk az F' pontharmast, vagyis a G-harmast is, a kor valtozatlan marad. A kor barmely pontjat P-nek
valasztva, megkaphato az 6t el6allité C-ponthatos: a PF' szel6k metszik ki ket parosaval a G;G; atmérsjd korokbsl.



