Abrazoljuk a tarsasig tagjait az abécé nagy betdivel jelolt pontokkal és ismertségiiket — melyet kolcsonosnek
feltételeziink — e pontokat Osszekotd szakaszokkal. Tehat két pont akkor és csak akkor van Osszekotve, ha az altaluk
reprezentalt személyek ismerdsok. A feltételek miatt ebben a pontszakasz rendszerben biztosan van legaldbb egy AB
szakasz és van egy C pont ugy, hogy AC' és BC' szakasz is létezik.

Megmutatjuk, hogy az Gsszes tobbi pont Ossze van kdtve A, B, C' valamelyikével.

Tegyiik fel ugyanis, hogy D nem ismeri A, B, C egyikét sem. Ekkor létezik F, aki A-t és D-t ismeri. A feltétel
szerint F nincs 0sszekotve sem B-vel, sem C-vel, hiszen ekkor lenne a tarsasagban két olyan ember, akit nem pontosan
egy maésik ismer. (Pontok és szakaszok nyelvén ezt ugy fogalmazhatjuk, hogy négysz6g nem johet létre, hiszen ennek
atellenes csucsai nem felelnek meg a feltételeknek.) Ugyanilyen okbol létezik F', aki B-t és D-t ismeri, valamint G, aki
C-t és D-t ismeri (1. &dbra).
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Az abran szerepl6 hét ember kozott tovabbi ismeretségek nem lehetnek, mert barmely két pontot 6sszekotd szakaszt
behtzva, négyszog keletkezne. Vannak tovabba olyan H, I, J, K, L, M tagjai, a tarsasagnak, akik rendre az (A, F),



(B,F), (C,G), (E,D), (F,D), (G,D) parok kozos ismerGsei (2. abra). El6z6 megjegyzésiink alapjan e hat ember
béarmelyike kiilonbozik az 1. dbran szereplé hét ember barmelyikétsl. Belatjuk, hogy H, I, J, K, L, M-mel val6ban
hat egymastol kiilonbozé embert jeloltiink. Elég a H = I, H = K, K = L eseteket kizarni. A 3. abrarol leolvashato,
hogy pont-szakasz rendszeriinkben barmelyik egyenlGség fennallasa esetén négyszog keletkezne.

Mivel indirekt feltevésiinkbdl az kdvetkezett, hogy a tarsasagnak legalabb 13 tagja van, allithatjuk, hogy mindenki
ismeri A, B, C' valamelyikeét.

Megmutatjuk, hogy az 6sszes tobbi pont A, B, C kozil ugyanazzal van 0sszekotve.
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Tegyiik fel ugyanis ennek ellenkezgjét, tehat hogy DB és F A szakaszok léteznek. Mivel minden pont az A, B, C koziil
pontosan eggyel van 6sszekotve, 1éteznie kell egy F-nek, aki E-t és D-t ismeri. Ez az F' azonban nem lehet 6sszekotve
sem A-val, sem B-vel, sem C-vel, mivel ekkor az (F, B); (F, A); (F,C) parokat két tagja is ismerné a tarsasagnak (4.
abra).

Igy tehat mindenki ismeri A, B, C egyikeét, pl. A-t. Az 5. dbran lathato, hogy létezik ilyen, a feltételeknek megfelels
tarsasag.

Szabé Endre (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., IV. o. t.)

Megjegyzés. A feladat éllitasa nemcsak 11, hanem béarmilyen paratlan szamu tagbol allo tarsasagra igaz. Ennek a
,baratsag-tétel” néven ismert allitAsnak bizonyitasa egyaltalan nem koénnyd.



