I. megoldas. Vezessiik be az u = s esav=—_Y jeloléseket. Ezekkel © = u+v, y = u — v, és egyenletrend-
szeriink a kovetkezSképpen alakul:
(1) 2cosucosv = 2cos’u — 1,
(2) 2sinu cosv = 2sinu cos u.

(1) alapjan cosu # coswv, hiszen 2 cos® u # 2 cos® u — 1, igy (2) pontosan akkor teljesiil, ha sinu = 0, azaz
u=km

valamilyen k egész szammal. Ekkor cosu = (—1), és (1)-b6l cosv = (—1)¥/2, azaz
v = :I:g + km + 2Im,

ahol [ egész szam. Az (1) és (2) egyenleteket ezek és csak ezek az u, v szamok elégitik ki, igy az eredeti egyenletrendszer
megoldésai

x:u+v::|:g+2(k+l)ﬂ', y:u—v::Fg+2l7r,

ahol k és [ tetsz6leges egészek.

II. megoldas. Jeldljiik az els§ koordinata-tengely pozitiv irdnyaval x, illetve y szoget bezard egységvektort a-val,
illetve b-vel, az x +y szoget bezaro6 egységvektort pedig c-vel. Jeloléseink mellett a feladat egyenletrendszere ekvivalens
a

(3) c=a+b

egyenlettel. Jeloljiik tovabba az origot O-val, az O-bol induld a, b, ¢ vektorok végpontjat pedig A-val, B-vel, C-vel.
Mivel a, b egységvektorok, a (3) egyenlet azt jelenti, hogy a kovetkezs harom eset valamelyike kovetkezik be:
1. a és b egyiranytuak, ekkor c a kétszeresiik;
2. a és b ellentétes iranytak, ekkor ¢ null-vektor;
3. az OAC B négyszog paralelogramma.

Mivel masfeldl c is egységvektor, csak a harmadik eset johet szoba. Ekkor AC || OB, BC || OA miatt az O-nél
levs szogek C-nél is megjelennek, és OA = OC = OB miatt d&tmésolhatoak A-ba, B-be. Amde ekkor csak 60°-osak
lehetnek, és emiatt

2 = +60° + 1 - 360°,
y = F60° + m - 360°,

ahol n, m tetsz6leges egészek.



