(1) F@)+ fy) = f(f(2) +)

I. megoldas. Elegendd azt megmutatni, hogy f(0) = 0, mivel ekkor (1)-be y = 0-t irva kapjuk a bizonyitando allitast.
Képezziik ¢ = 0, 1, 2, ...-re az ag = 0, a;41 = f(a;) rekurzioval definialt sorozatot. Mivel f a 0 < z < 1
intervallumon értelmezett és 0 < f(x) < 1, ez egy értelmes definicio, és 0 < a; £ 1 minden é-re. Irjunk (1)-ben z
helyébe a;-t és y helyébe 0-t:
flai) + f(0) = f(f(ai)),
vagyis
air1+ f(0) = aito,
tehat minden k& = 1-re
ap4+1 — A = f(O)
Ez pedig azt jelenti, hogy az a1, as, ... sorozat egy f(0) kiilonbségii szamtani sorozat, melynek minden tagja a [0, 1]
intervallumba esik. Ez pedig csak f(0) = 0 esetén lehetséges.
Megyesi Gabor (Szeged, Sagvari E. Gyak. Gimn., L. o. t.)

I1. megoldas. Ujabb bizonyitasat adjuk annak, hogy a feladat feltételeinek teljesiilése esetén f(0) = 0.
0 < f(z) <1, tehat f(f(z)) értelmezve van a [0, 1] intervallumon. Tegyiik fel, hogy f(0) > 0. Mivel f(x)

értékkészlete korlatos, van legkisebb felss korlatja, legyen ez A. Mivel f(0) > 0, van olyan z, hogy f(x) > A — @
Ekkor £0)
f(f(@)) :f($)+f(0)>A—T+f(0) > A,

ellentmondas. Igy tehat f(0) = 0.
Szabo Endre (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., IV. o . t.)



