Egy konvex poliéder tetszéleges két lapjanak hajlasszogén a lapokat tartalmazé, kozos hataregyenesii félsikok haj-
lasszogét értjiik. A lapszoget azzal a szoggel mérjiik, melynek szérai a lapszog lapjain a hataregyenesre merGlegesen
helyezkednek el, szogtartomanya pedig a lapszog belsejében van. Két lap hajlasszoge 0° és 180° kozé eshet. Feltételez-
ziik, hogy a gila nem fajul el sem hasabbé, sem siklappé, igy 0° < o < 180° és 0 < 8 < 180°.

1. dbra

Nyilvanvaléan « vagy 8 mar egymaga meghatarozza a szabalyos hatoldala gula alakjat (szOgeit), ezért egyiittes
megadasuk a feladatban sziikségessé teszi annak vizsgalatat, hogy milyen Osszefiiggésnek kell fennallnia kdzottiik.

A kérdezett szog természetesen egymashoz csatlakozo oldalél és alapél hajlasszoge; ez pedig a kozos csucspontbol
kiindulo, az éleket tartalmazé félegyenesek hajlasszoge, vagyis a félegyenesek altal meghatarozott két sikbeli szogtar-
tomany koziil a nem nagyobbiknak a szoge.

A gula f6csicesabol kiindulo, a gila két szemkozti oldallapjanak az alapélekhez tartozd magassagait tartalmazo
félegyenesek hajlasszoge egyenls a-val (1. dbra). A szabélyos hatszog szemkozti oldalai ugyanis parhuzamosak, a rajuk
illeszkedd oldallapok sikjainak metszésvonala (az oldallapokat tartalmazé félsikok kozos hatarvonala) is parhuzamos
veliik, ezért az emlitett magassdgok merélegesek a két sik metszésvonalara is.

Legyen a gula alapéle egységnyi. Jelolje b és d az oldallapok alapélhez, ill. oldalélhez tartozd magassagat, c az
oldalélek hosszat, v pedig a keresett szoget.
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A szimmetria miatt a gila magassaga felezi az o sziget. 5 ezért egy olyan derékszogl haromszog hegyesszoge,
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amelynek atfogdja b, E—vel szemkozti befogdja pedig TR mivel az egységnyi oldala szabélyos hatszog szemkozti

oldalainak tavolsaga V/3. Ezek szerint
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~ viszont egy olyan derékszogi haromszog hegyesszogének tekinthetd, amelynek ~-val szemkozti befogdja b, masik
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befogbja 7 Ebbdl kovetkezik, hogy
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Mivel 0° < 0 < 90° és v hegyesszog, megallapithato, hogy 60° < v < 90°.
Keressiink most 3 és v kdzott kapcesolatot. Tekintsiik a gula két szomszédos oldallapjanak a kozos oldalélhez tartozo
magassagit. A szimmetria miatt ezek talppontjai egybeesnek. A lapok hajlassz6gérsl mondottak alapjan e magassagok

egy /8 nagysagu szog szarainak kezdG szakaszai. Abban az egyenls szart haromszogben, amelynek alapja /3, szarai
pedig d hsszusaguak, a szarak altal bezart szog 3.
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Mivel g < d <1, ezért 120° < 8 < 180°. y-ra természetesen itt is azt kapjuk, hogy 60° < v < 90°.

Kézenfekvs, hogy az « és [ kozotti Osszefliggést a y-ra kapott képletekbdl allapitsuk meg.
Mivel v hegyesszog,

. tgy
sin 7 = ———.
V1+tg2y
Ennek alapjan
V3
2 siné

«
Azonos atalakitasok révén — figyelembevéve, hogy 5 és g hegyesszogek — a kovetkezs Osszefiiggésekre juthatunk:

sin? % +3= 4sin2§,

vagy
a B
cosE = 2cos —.
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