Megmutatjuk, hogy a mondott feltételek mellett a bal oldal minden tagja kisebb a-nal, ebbdl a bizonyitandd
egyenlGtlenség azonnal kovetkezik. Jeloljiik a bal oldalon a k-adik tagot Ag-val.
Elgszor is Ay < a, mivel v/a < a alapjan

Al =\1+Va<Vi+a<Vi+a-V-1+a=+a2-1<a.

Ha mar tudjuk, hogy Ay < a valamely k > 1-re, akkor

Ai+1—1—\/a+\/a2+...+\/ak+1<\/a+\/a3—|—...—|—\/ak+2"_
—\/E\/l—l— a+...+Vak =+a- A < ava.

Ezért az Ak11 < a a igazolasahoz — és a teljes indukcid elve alapjan a feladat allitdsanak bizonyitdsahoz — mindossze
azt kell megmutatnunk, hogy a > 2 esetén av/a < a® — 1.

Atrendezve 1 1 1
_ >4
a-Vatgzitg
Ez pedig igaz, mert a bal oldal (va —1/2)? > (V2 —1/2)? > 3/4 és a jobb oldal értéke legfeljebb 1/2 4+ 1/4 = 3/4.
Megjegyzések. 1. Azt bizonyitottuk, hogy az A;, Az, As, ... sorozat minden tagja a alatt marad. Ez pedig —

mivel a sorozat nyilvanvaloan szigortian monoton novs — egyuttal azt is jelenti, hogy az {A,} sorozat konvergens. S
ez nemcsak a > 2 esetén van igy, hanem minden pozitiv a esetén.
Példaul a

B, = \/1 + \/1 +/1+4...4+V1 (n+1 darab egyes) sorozat hatarértéke 1,6180. . ..

2. Az is belathato, hogy az A, sorozat tagjaira n > 2 és a > 2 esetén

1+V2ya < A, <\/1+Va(l+3).



