I. megoldas. A négyzetgyok jelek alatt mindig pozitiv értékek allnak, hiszen 32% + 2x + 1 > 3(x + 1/3)? és
32% — 4x + 2 > 3(z — 2/3)%. Ezért a bal oldal minden z-re értelmezve van. Mivel az egyenl6tlenség mindkét oldala

pozitiv, azért a négyzetre emeléssel és atrendezéssel kapott

(2)

V(322 + 22 +1)(322 — 4o +2) = —32° + 2 +4/3

egyenl6tlenség pontosan akkor all fenn, mikor az eredeti. (2) jobb oldala lehet negativ — ekkor az egyenl6tlenség teljesiil
— és lehet nem-negativ is, amikor négyzetre emeliink. Az eredmény rendezés utan (6x — 1)2 2 0. Ez mindig teljesiil,
ami azt jelenti, hogy az eredeti egyenl6tlenség is minden z-re fennall. (I. S.)

II. megoldas. Tekintsiik a derékszogi koordinata-rendszerben a P(—1/3;1/2/3), valamint a Q(2/3; —v/2/3) pon-
tokat. Az x tengely egy tetsz6leges X (x; 0) pontjara a P-t6l, illetve Q-t6l mért tavolsagok négyzete
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(322 4 2z + 1),

(322 — 4z + 2).

W= Wl

A haromszog-egyenlGtlenség miatt PX + QX = PQ, s ez PQ = v/17/3 miatt éppen a bizonyitand6 egyenl6tlenséget
adja. EgyenlGség akkor all fenn, ha X a PQ szakasz és az x tengely metszéspontjaba esik, azaz ha x = 1/6.



