I. megoldas. A feltételek alapjan

O0=c-1-0b%= Zn:iQal) <zn:a> - <zn:za>2

Z Z i? — 2ij + j%)a;a;.

A jobb oldalon nem-negativ tagok &allnak, igy Osszegiik csak ugy lehet nulla, ha mindegyik tag értéke kiilon-kiilon
nulla. Ez pedig azt jelenti, hogy minden 1 < < j < n péarra a;a; = 0, vagyis az a1, as, .. an szamok koziil legalabb

n — 1 zérus. Az n-edik érték Zal = 1 alapjan 1, legyen ez — mondjuk — a;. Ekkor b = Zml =k-ar =k, egész
i=1
szam. Ezzel a feladat allitasat belattuk.

II. megoldas. Ha a szamegyenes 1, 2, ..., n pontjaiba rendre a1, asq, ..., a, egységnyi tomeget helyeziink el, a
tomegrendszer stulypontja b-ben lesz. Azt, hogy a témeg milyen mértékben szérodik a sulypontja koriil, dltaldban a

d= Z(Z —b)%a

mennyiséggel mérjiik. Ez a mennyiség definicidja szerint nem negativ, és csak akkor lehet 0-val egyenld, ha a fenti
osszeg minden tagja 0. Mivel az a;-k 6sszege 1, nem lehet mindegyikiik 0-val egyenl. Az (i — b)? tényezok koziil viszont
csak legfeljebb egy lehet 0-val egyenld, ez is csak gy, ha b egész, és i egyenls vele. Ha tehat d = 0, akkor b egész, igy
elegendé azt bizonyitani, hogy d = 0. Ha elvégezziik a négyzetreemelést, kapjuk, hogy

d= Zi2ai — 2b2mi +b2Zai =c— b
i=1 i=1 i=1

ha tehat ¢ = b?, akkor d értéke valoban 0.
Megjegyzés. Mivel d > 0, megoldasunkbol az is kovetkezik, hogy ¢ > b* mindig teljesiil, vagyis
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Hasonloan lathat6 be altalaban, hogy ha a; = 0, Z a; =1, és x1, ..., z, tetsz6legesek, akkor
i=1
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