Mindenekel6tt megvizsgaljuk, hogy a szoban forgd gomb (nevezziik réviden félig beirt gémbnek) valoban létezik-e,
és egyértelmien meghatarozott-e.

A szabalyos oktaéder és a gémb is kozéppontosan szimmetrikus test. A félig beirt gobmb koézéppontjanak az ok-
taéder kozéppontjaba kell esnie. Ha ugyanis ez nem igy volna, akkor a félig beirt gdmbot az oktaéder kézéppontjara
tiikkrozve tjabb félig beirt gdbmbot kapnank, amely az el6bbibdl eltoldssal is megkaphato. Az eltolas sordn azonban a
gémb nem mozoghat az oktaéder minden élével parhuzamosan, igy az tjabb gémb mégsem lehetne félig beirt gémbje
oktaéderiinknek.

Ebbdl az kovetkezik, hogy az oktaéder kozéppontjan atmend barmely sik a keresett gombot f6korben metszi. Ilyen
sikok azok is, amelyek az oktaéder négy-négy élét tartalmazzak. Egy sikban levs négy él négyzetetaalkot. A négyzetbe

irt kor a gomb fékore. Jeloljiik a-val az oktaéder éleinek hosszat. A félig beirt gémb sugara: R = 3

1. dbra

Az oktaéder cstucsainak legdmbolyitésével az oktaéder és a félig beirt gomb kozos részéhez jutunk. Ezt kapjuk
akkor is, ha a félig beirt gdmbbdl eltavolitjuk az oktaéder lapjai altal levagott gombszeleteket (1. abra). A szabélyos
oktaéder szimmetridja, alapjan e gombszeletek egybevagoak. A gémbszeletek alapkorei az oktaéder lapjainak beirt

3
korei, sugaruk tehat: o = M.

A gombszeletek magassagat olyan sikmetszetbdl hatarozhatjuk meg, amelynél a metszé sik egyben a gdombszelet

szimmetriasikja.



2. dbra

A 2. dbran az oktaéder négy lapmagassigan dtmend sikmetszet lathato. A metsz6 sik merGleges a gombszeleteket
levagd lapokra, és tartalmazza a gémb kozéppontjat, tehat a gombszeletek szimmetriasikja. Az abran x-szel jelolt
szakasz a lapok tavolsidga az oktaéder kdzéppontjatol, mas szoval az oktaéderbe irhaté gomb sugara. Pitagoréasz tétele
alapjan :
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z=+/R2—p%2= \/?_a.
A gombszeletek magassaga:
3-6 "
5 .

A test felszinét ugy kapjuk, hogy a félig beirt gomb felszinébsl a 8 levagott gémbszelet palastjanak (gombsivegnek)
felszinét levonjuk, alapkoreik teriiletét pedig a kapott értékhez hozzadadjuk. Igy

m=R—x=
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F = 47 R? — 8(2nRm) + 870® = w\/—Taz (= a2 -2,93).

A test térfogata ugy adodik, hogy a félig beirt gomb térfogatabol a 8 levagott gombszelet térfogatat levonjuk.
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= a® - 0,4243).

(A gombsiiveg felszinének és a gombszelet térfogatédnak kiszamitasahoz felhasznalt képletek megtalalhatok az iskolai
fiiggvénytablazatban.) (L.L.)
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