Nyilvanvalo, hogy k > n esetén a kivant kitoltés megvalosithato, hiszen nem is létezik k x k-as résztablazat. Igy a
tovabbiakban feltehetjiik, hogy k& < n.

Ha k osztoja n-nek (specidlisan ha k = n), akkor az n x n-es tabla lefedhet6 k x k-as résztabldkkal ugy, hogy
minden mezd pontosan egyszer legyen lefedve. Ha most minden k X k-as résztablaban a szamok Osszege negativ, akkor
az egész tablazatban is az Osszeg negativ, noha ennek pozitivnak kellene lennie. Igy ebben az esetben a kitoltést nem
lehet a feltételeknek megfelelGen elvégezni.

A megmaradt esetben ( k& < n, k nem osztoja n-nek) legyen n = gk + r, ahol g és r természetes szamok, 0 < r < k,
tovabbé legyen p olyan pozitiv szam, amelyre

k—1<p<2—1.
q

Ilyen szam mindig van, hiszen k = (n — r)/q < n/q. Az n X n-es tablazat k-adik, 2k-adik, ..., gk-adik oszlopaban
minden mezébe irjunk (—p)-t, a t6bbi mezdbe pedig 1-et. A tablazat minden sora egyforma, igy a beirt szamok Gsszege

n(n—q)+nq'(—p)—nq<g—1—p) >0

p valasztasa miatt. Masrészt barmely k x k-as 6sszefliggs résztablazatban pontosan egy oszlopban all (—p), a tobbiben
1-ek, vagyis a szamok Osszege
k-(k—1)4+k-(—p)=k(k—1-p) <.

Ez pedig azt jelenti, hogy ez a kitoltés teljesiti a feladatban szerepld feltételeket.
Osszefoglalva, a keresett (n, k) szimpéarok pontosan azok, amelyekben k& nem osztdja n-nek.
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