Lassuk be elGszor, hogy As igaz. Legyenek a szamaink a és b, szamtani és mértani kozepiiknek hanyadosa, k egész

szdm. Az ;

; Vab=k
feltételt kissé mas alakba irva,
(1) k*(a —b)* = (k* — 1)(a + b)2.

A bal oldalon egy egész szam négyzete all, tehat a jobb oldalnak, és igy (k* — 1)-nek is teljes négyzetnek kell lennie.
Ez azonban csak k = 1 esetén teljesiil, tehat (1) mindkét oldalanak értéke 0, ahonnan a = b.

Az n > 2 esetekben A,, hamis voltat ugy latjuk be, hogy keresiink olyan ai, as, ..., a, pozitiv egészeket, melyek
nem mind egyenlSek, és melyekre a

ay+az+...+ay
n yaias...an

(2)

hanyados értéke egész.
Ha n > 2 és paros, akkor az

aa=a=...=ap1=1 é a,=Mn-1)"
valasztas megfelel. Ez esetben ugyanis nyilvan a,, # 1 és (2) értéke

m—1+m-1)" (m-1)""1t+1

n-(n—1) B n

ami egész, mivel a kitev$ paratlan, tehat a szamlaloé oszthato (n — 1) + 1 = n-nel.
Ha pedig n > 2 paratlan, akkor legyen

m=a=.maa=1 a=m-n-1" e ay= (02w
Ebben az esetben is a,, # 1 és (2) értéke

3) n—2)+n—-2)(n—1)"+(n—2)""1n" I+ (n=1)"+(n— 2)n—2pn
n-(n—2)(n—1)n B n?(n —1)

Elegend6 megmutatnuk, hogy a jobb oldalon szerepls hanyados szamlaloja kiilon-kiilon oszthaté (n — 1)-gyel és n’-tel
is, hiszen (n — 1) és n? relativ primek, és igy ebb6l mar kovetkezik, hogy (3) értéke egész. Ha ezt a szamlalot az

(n=2"2+1)n" —(n" = 1)+ (n—1)"

alakba irjuk, akkor lathatéan mindharom tag, tehat Osszegiik is oszthaté (n — 1)-gyel. Végiil az n’-tel valo oszthato-
sdghoz n > 2 miatt elegendé megmutatnunk, hogy

I+(n=—1)"=0+n-1))-[(n—1D)" —(n-1)"24+...—(n—1)+1]

oszthato n’-tel. A szorzat els6 tényezGje éppen n. A masodik tényezében az 6sszeadandok n-nel osztva +1 vagy —1
maradékot adnak attol fiiggsen, hogy (n — 1) kitevGje paros vagy paratlan. Ezeket a maradékokat valtakozo elGjellel
Osszeadva éppen n-et kapunk, tehat a masodik tényezé is oszthatd n-nel.

Ezzel megmutattuk, hogy a (3) hanyados értéke egész, s igy a feladat allitasat is belattuk.

Drdvucz Katalin (Szolnok, Verseghy F. Gimn., N. o. t.) dolgozata alapjan
Megjegyzés. Ez a feladat nehéznek bizonyult. Erdekes, hogy a jo megoldok koziil is soknak beletorott a bicskaja.

Koziiliik ezt sokan el is ismerték, de akadtak olyanok is, akik — miutdn paros n-re megadtédk a jo ellenpéldat —
kijelentették, hogy paratlan n-re hasonlé a helyzet.



