Nem lesz sziikségiink a bizonyitashoz az F pont specialisnak elsirt helyzetére. Abrankon DA-t éreztetjiik legki-
sebbnek a D-ben Osszefuté oldalélek koziil, igy az M és N, valamint a P és () pontok valéban belsé pontok lesznek az
illetd élszakaszon.

Ezt azonban szintén nem fogjuk felhasznalni. — A hasonlosagot azzal bizonyitjuk, hogy kifejezziik a kérdéses ha-
romszogek oldalait a tetraéder éleivel és az F' helyzetét meghatarozé DF tavolsaggal.

G1-b6l a DAB, DBC, DCA oldallapok egy-egy kort metszenek ki, ezekhez képest az illeté két-két oldalél szerepe
szel6par, ennélfogva a szelGszakaszokra ismert tétel szerint

(1) DF-DA=DM -DB=DN-DC,
igy M és N tavolsadga a cstcstol
DA DA
DN[—E-DF, DN—D—C-DF.
Maés rendezésben irjuk az (1) els6 két szorzatét:
DF DB
DM DA’

amihez hozzavéve, hogy a balrél és jobbrol allo szakaszpéar kozti szég azonos, kapjuk, hogy a DFM és DBA ha-
romszogek hasonlok, a csicsok a felsorolasok rendjében felelnek meg egymasnak. Ugyanigy DFNa ~ DCAp, és
DMNAa ~ DCBA.

Ezekb6l az M N haromszog oldalaira s

FM = 5= BA,
MN:%-C’B:%-%-DF,
és a kettének az ardnya tiistént
FM:MN:BA:C‘;%CI,)A:BA-DC:CB-DA.
Tovabba NF = % - AC, tehat
F]W:Nin—é:%zBA-DC’:AC“DB.

Ezek szerint van olyan A, hogy

FM =X-AB-DC; MN=\-BC-DA; NF=\-CA DB,



vagyis az FFM N haromszog oldalaival ardnyos szamokat kapunk, ha alkalmasan 3 parba allitjuk a tetraéder 6 élét, és
a parokat Osszeszorozzuk. Minden egyes part egy alapél és egy oldalél alkot, az F'M oldal aranyszamaban az ezt a
szakaszt tartalmazo oldallap AB alapéle szerepel a szemben fekvé DC oldaléllel szorozva s i. t.

Lathato, hogy F-nek nincs kiemelt szerepe M és N-hez képest a G; meghatarozasaban, vehettiik volna A, B, C
mellé M-et is, vagy N-et.

Es ezzel készen is vagyunk. A szorzatokban szerepld élparok mindig ugyanazok maradnak, barmelyik lapbol mint
alaplapbél indulunk is ki a gémb meghatarozasahoz, tehat a gombok altal a megfelel élhdrmasokbol kimetszett pontok
révén meghatarozott haromszog alakja (azaz oldalainak aranya) fliggetlen az alaplap és a negyedik pont megvalaszté-
satol.

A feladat el6irasa szerint a DBC' alaplapbol indulva, az FP, PQ, QF metszetoldalt a DB, BC, CD alapélre
tamaszkodd oldallap tartalmazza. Ezeket sorra FN, NM, M F-nek el6bbi kifejezése tartalmazza, tehat az allitas
szerinti hasonlésaghban F' az F-nek, P az N-nek, () pedig az M-nek felel meg.

Val6ban nem hasznaltuk fel, hogy F' felezi a DA oldalélt. Ebbgl az kovetkezik, hogy ha F' befutja a DA él belsejét,
akkor (1) alapjan a keletkez6 FM N sikok egymaéssal parhuzamosak.

Megjegyzések. 1. Ha F befut D-be, akkor persze M és N is, G; helyén az ABCD tetraéder G koriilirt gémbje all
el6ttiink. Azt sejtjiik ebbdl, hogy az FFM N sik parhuzamos Gg-nak D-beli érintésikjaval, az FQP sik pedig az A-beli
érintGsikkal.

2. Meger6siti ezt a sejtést, hogy a felhasznalt hasonlé haromszogparokbol
DFM< = DBA« és DFN< = DCA«.
Az FQP haromszog esetére hasonléan kapnank a kovetkezdket:
AFP< = ABD<« és AFQ< = ACD«.

tehét
DFM< = AFP« és DFN<« = AFQ<.

vagyis az ADB lapban az F'M és F'P egyenesek, az ADC' lapban az F'N és F(Q egyenesek egymas tiikkorképei az F-ben
D A-ra merdlegesen allo tengelyre nézve. Es ezeket folytatva az FMN és FPQ sikok egymas képei az F-ben DA-ra
mer6legesen allo tiikorsikra nézve. (Most valoban szemléletesebb elszor DF = AF-re gondolni.)

3. Eléfordulhat, hogy pl. M azonosnak adédik B-vel, mert DB érinti a gdmbot. Legyen példaul B egy kocka cstcsa,
A, C, D a vele szomszédos csucsok, és tegyiik AC-t a G atmérdjévé.

Ha B-t és C-t még nem rogzitettiik a DB, DC félegyeneseken, csupan A-t és F-et, az ezeken dtmend, elég nagy
sugari G; gémb altalaban 2-2 pontban metszi a félegyeneseket, azokat 4-féleképpen is kioszthatjuk B és M, ill.
C és N szerepére — ezek altal valik meghatarozotta a tetraéder — és dél el, hogy M és N az élszakaszon van, vagy
meghosszabbitasan. Emiatt volt célszertibb a szelGszakaszok tételét hasznélni, semmint a hirnégyszégek tulajdonsagait,
mert az el6fordulé hurnégyszogek hurkoltak is lehetnek.



