Legyen k olyan pozitiv egész, amelyre k? 4+ 2k > n. Felhasznalva, hogy az x, 2, ... pozitiv tagu sorozat, s tagjai
monoton csokkennek, (2) bal oldala legfeljebb.
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Megmutatjuk, hogy f(i) < 2 minden pozitiv egész i-re, ebbdl (1) alapjan azonnal adodik, hogy
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Az f(i) < 2 egyenl6tlenséget bizonyitando, (3) jobb oldalan a zardjelben allo kifejezést osszuk két részre. A (2i+1)
osszeadando koziil az els6 i darabot helyettesitsiik 1/i%-tel, a tobbi (i 4 1)-et pedig 1/(i?+14)-vel. Ezzel f(i)-nél nagyobb
szamot kapunk, tehat
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ahogyan allitottuk. Ezzel (4)-et és igy a feladat allitasat is igazoltuk. (K. M.)
Csere Kdalmdn (Veszprém, Lovassy L. Gimn.. IV. o. t.)
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Megjegyzés. Bizonyitottuk, hogy a (2) egyenlStlenség jobb oldalan 3 helyett 2-t irva a feladat allitasa igaz marad.
Megmutatjuk, hogy 2-nél kisebb szamokra (2) mar nem feltétleniil teljesiil. Lattuk ugyanis, hogy f(i) < 2, méasrészt
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= i_2+ St 12—|-—22> > zm >2— - Most az x1, 2, ..., Tx240k értékeket mind az (1/1+1/24 ...+ 1/k)
szam reciprokanak valasztjuk, és legyen z; = 0, ha i > k? + 2k. Itt k egy késobb megvalasztando pozitiv egészt jeldl.
Az (1)-beli egyenl6tlenségek mind teljesiilnek, és (2) bal oldalanak értéke az n = k? + 2k helyen éppen
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Az x; értékeket ugy valasztottuk, hogy a kiilonbség elsé tagja éppen 2 legyen. Felhasznalva még, hogy
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kapjuk, hogy A > 2—6 <1 + B +...+ E) . Ez utobbi érték pedig minden 2-nél kisebb szamnal nagyobb lesz, ha k-t

megfelelGen vélasztjuk, hiszen a természetes szamok reciprokabol képzett 14 1/2+ ...+ 1/k Gsszegek sorozata feliilrél
nem korlatos.

A feladat szovege nem engedi meg, hogy az x; szamok kozott a 0 is el6forduljon. Olvaséinkra bizzuk annak meg-
gondolasat, hogyan moédosithato bizonyitasunk, hogy ennek a tobbletkovetelménynek is eleget tegyen.



