Mivel a feladat szovege a feladatban szerepls félkoroknek csak az atmérdjét irja els, egyeldre tekintsitk az AA; és
BB; atmeérdji koroket (és persze az AB negyedkorivet) azoknak az alakzatoknak, amelyeket érintenie kell a keresett
kornek. A tovabbiakban az AAjp, ill. BBy atmérsji koroket jelolje k4, ill. kg, a keresett kort pedig k. Ha k kiviilrsl
érintené az AB ivet, vagy az AB iv érintené belilrdl k-t, akkor k-nak A-ban és B-ben egyidejiileg kellene érintenie az
AB ivet, mivel k és kp az AB ivet tartalmazd kor belsejében vannak. Ilyen feltételek mellett k csak maga az AB
ivet tartalmazo6 kor lehetne. Két koriv azonossiga esetén viszont nem mondjuk azokat érintkezéknek.

Tehat k, beliilrdl érinti az AB ivet, és ka, kp és k kolcsonos elhelyezkedését illetGen a kovetkezs lehetGségek vannak:
ka és kp érinthetik k-t 1. mindketten beliilr6l, 2. mindketten kiviilrsl, 3. egyikiik beliilr6l, méasikuk kiviilrél. Mivel az
adott korok az AOB szog szogfelezGjére nézve szimmetrikusan helyezkednek el, az els6 esetben k kdzéppontja is az
AOB szbg szogfelezGjén van, a harmadik esetben pedig az OA vagy az OB szbgszaron van k kozéppontja aszerint,
hogy k4 vagy kp érinti-e k-t beliilrél.

Erintse ugyanis k-t pl. k4 beliilrsl (1. abra).

1. dbra

Jelolje k kozéppontjat C, sugarat z, az AB iv és k érintési pontjat Fq, k és k4 érintési pontjat Fa, k4 kozéppontjat
Ay. Mivel OC =3 —1z, CAy =x—1, OAy = 2, ezért OC + CAy = OAs. Az OC A héromszog elfajuld, tehat C' az OA
egyenesen van.

A harmadik esetben mondottak az els6 esetre kétszeresen is alkalmazhatok, ezért az els6 esetben k kdzéppontja
csak O lehetne. Mivel azonban magat az AB ivet tartalmazd kort nem tekintjiik megoldasnak, az els6 lehetGséget
elvetjiik.



2. dabra

A masodik esetben (2. abra) a k kor sugarat a-szel jelolve a koszinusz-tétel szerint
(14+2)> =4+ (3—2)* —4(3 —z) cos 45°

ahonnan
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3. dbra

A harmadik esetben az OB2C derékszogl haromszoghen (3. abra)
(1+2)° =4+ B-2)7,

ahonnan
r =1,5.



Tehat a harmadik esetben a keresett kor kozéppontja az OA, ill. OB szakaszok felez6pontja lehet. Megallapodés
dolga, hogy ezeket megoldasnak tekintjiik-e, hiszen az érintési pontok ebben az esetben a feladatban szerepld korivek
végpontjai.

Foglalkoznunk kell még a masodik esetben k kozéppontjanak megszerkesztésével. Noveljik meg k sugarat az egy-
séggel. Az igy kapott kor atmegy a kg kor As és a kp kor By kozéppontjan, tovabbé az AOB szbg szogfelezGjén levs,
az O-tol 4 egységnyire fekv6é D ponton (4. dbra).
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4. dbra

Az A9 Bs D haromszog koré irhato kor kdzéppontjat kell tehat megszerkeszteniink. Az igy kapott C pontnak az OD
egyenes és az AB negyedkoriv F metszéspontjatol valo tavolsdga a keresett kor sugara.
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