Ha a megadott szamok kozott van két négyzetszam, akkor persze ezek szorzata is teljes négyzet. Igy feltehetjiik,
hogy nem ez a helyzet, vagyis szamaink koziil kivalaszthato kilenc, melyek egyike sem négyzetszam, jeloljik ezek
halmazat H-val.

H-nak minden nem fiires A részhalmazéra tekintsiik az A-beli szamok szorzatat. Mivel H kilenc elemii, azért a kapott
szorzatok szama 2° — 1 = 511. Egy ilyen szorzat akkor és csak akkor teljes négyzet, ha a primtényezés felbontasaban
minden prim péaros kitevén szerepel. Elegendd tehat primtényezés felbontasaikban a kitevék paritasat vizsgalni.

A feladatban szerepld szamoknak — és igy szorzataiknak is — minddssze 8 kiilonb6z6 primtényezéje lehet: 2, 3, 5,
7,11, 13, 17 és 19. Igy a szorzatok a kitevok paritdsa szempontjabol 28 = 256 kiilonb6z6 osztalyba eshetnek attol
fiiggGen, hogy a 2, a 3 stb., a 19 kitevGje paros-e vagy paratlan. Feladatunk éppen az, hogy megmutassuk: az el6bbi
szorzatok valamelyike abba az osztalyba esik, melyben minden kitevS péaros.

Els6 pillanatban nem latszik, hogy ennek miért kellene igy lennie. Annyit tudunk, hogy a szorzatok szdma 511, és ez
nagyobb a lehetséges osztalyok szamanal, 256-nal. Tehat van két szorzat, mondjuk az A és a B részhalmazok elemeinek
szorzata, melyek ugyanabba az osztalyba esnek. Am e két szorzat szorzata, vagyis A elemeinek és B elemeinek szorzata
négyzetszam, hiszen itt minden prim kitevGje vagy két paratlan, vagy két paros szam Osszege, tehat biztosan paros.
Ha A-nak és B-nek nincs k6z0s eleme, azaz AN B = &, akkor készen vagyunk: AU B elemeinek szorzata négyzetszam.

Ha viszont AN B nem iires, akkor a ,,szorzatok szorzataban” ennek a kozos résznek minden eleme pontosan kétszer
szerepel. Hagyjuk el ezeket a kétszer szereplé szamokat! A megmaradd szamok szorzata tovabbra is négyzetszam
marad, hiszen minden primtényezs kitevéjét paros szammal csokkentettiik (ha csokkentettiik egyaltalan), s igy az
paros maradt. A | szorzatok szorzatabol” nem hagyhattuk el az Gsszes tényezot, hiszen A és B kiilonbozd részhalmazai
voltak H-nak, igy, van olyan elem, amely vagy csak A-ban vagy csak B-ben van. Végiil nem maradhatott egyetlen
tényez6, mert akkor annak négyzetszamnak kellene lennie, marpedig H elemei kdz6tt nincs négyzetszam.

Ezzel igazoltuk, hogy szdmaink koziil mindig kivalaszthato néhany, de legalabb kettd, melyek szorzata teljes négyzet.



