Valasszuk a szamegyenes origdjanak az AB szakasz felezGpontjat, egységnek az AB szakasz hosszanak felét, a
szamegyenes iranyanak az A-bol B felé mutatd iranyt. Jeloljiik a kék pontokhoz tartozo szamokat ki-gyel, ko-vel, .. .
kn-nel, a pirosakhoz tartozokat pedig pi-gyel, pa-vel, ..., p,-nel. A szamegyenes valasztésa miatt A-hoz (—1), B-hez
(41) tartozik, és az i-edik kék pont A-t6l meért tavolsaga (k; + 1), az i-edik piros B-t6l mért tavolsaga pedig (1 — p;).

E tavolsagok Osszege rendre
n n

K= Z(ki +1), P= Z(l - pi),

és a két Osszeg kiilonbsége
K-P=> k+)» p.
i=1 i=1

Ez a kiilénbség tehat a pontokhoz tartozé 2n szam dsszege. Igy a (K — P) kiilonbség a pontok szinezésétdl fiiggetleniil 0-
val egyenld, hiszen a szdmok kozt minden x szdmmal egyiitt annak az origéra vonatkozoé —x tiikorképe is megtalalhatod
(mégpedig pontosan annyiszor, ahédny z van a szamok kozott). Tehéat a két Osszeg valoban egyenls.

Megjegyzés. Volt, aki azt hitte, csak gy szinezhetjiikk a pontokat, hogy a szimmetrikus parok kiilonb6zé szintek
legyenek. Ekkor a szoban forgo két Osszeg tagrol tagra megegyezik. Belathato az allitas ebbdl kiindulva is, ha ész-
revessziik, hogy az egyszinid szimmetrikus parok kozt ugyanannyi kék van, mint piros, és a hozzajuk tartoz6 Osszeg
fiiggetlen a pontok helyzetét6l. Valoban, ha példaul x és —z kék, akkor ehhez a két kék ponthoz tartozo Osszeg
(+1)+(—z+1)=2.



