Bizonyitsuk be, hogy minden pozitiv egész n-re
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(A szinusz fiigguény argumentumdt radidanokban mérjik.)
Megoldas. Elgszor megmutatjuk, hogy
(2) |sina| + | sin(a + 1)| > sin1

minden a-ra. Valoban, ha sin « és sin(a 4 1) egyezd elGjeld, akkor (2) bal oldala
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sina + sin(a 4+ 1)’ 2‘ sin (a—i— 2) ‘cos 5 = 2sin 5 085

hiszen valamilyen k egészre  és a+ 1 is a [k, (k+1)7] zart intervallumba esik. Ha pedig sin a és sin(a+1) kiillénbdzs

elgjeld, akkor (2) bal oldalan
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|sin(a + 1) — sina| = 2sin = 5

hiszen ekkor k7w — 1 < o < kw valamilyen k egészre.
Az (1) egyenl6tlenség bal oldalat csokkentjiik, ha a nevezSkben mindeniitt 2n-et irunk, s mivel (n+ 1) dsszeadand6

n+1 n
szerepel, azért a koz0s nevezére hozas utan a szamlalot {T] > 5 darab (2) tipusu részletosszegre tudjuk bontani.
Ezek alapjan (1) bal oldala nagyobb, mint
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és ezt akartuk belatni.



