Jeloljik az a, b, ¢ oldali hdromszdg c-hez tartozo siulyvonaldnak hosszat s.-vel. Bizonyitandd, hogy

2 —(a—0b)? 2+ (a—0b)?
1 < b_2c — .
(1) 2(a +b) sat Se < 4s.

Megoldas. A feladat eredeti kitiizésében sajtohiba volt. Itt a fenti allitast bizonyitjuk. (Az eredetiben a jobb oldali
szamlalo tagjai kozott + jel allt, és ez az egyenlGtlenség jobb oldali felének bizonyitasit még konnyitette. Bemutatjuk
egy konnyid szampéldan, milyen torzitast jelent ez. A 34, 56, 78 oldalakkal bir6 haromszog esetében c-nek 56-ot véve
a szamlalo helyesen 1200, tévesen 5072, vagyis tobb mint 4-szer akkora.)

Tiikrozziik az ABC haromszoget az AB = coldal F felez6pontjara a BAC” helyzetbe. Igy paralelogramméat kapunk,
atloi ¢ és CC" = 2s,., oldalai a és b.

(M

Ismeretes, hogy paralelogramma atléinak négyzetosszege egyenls az oldalak négyzetosszegével. Ebbdl a
¢® =24 +2b* — 457
kifejezést a szamlalokba helyettesitve, egyszert atrendezéssel ez adodik:
(a4b)* —4s> = (a+b—2s.)(a+b+2s.),

vagyis az els6 tényez6 azonos a kett6s egyenlGtlenség kozepén allo kifejezéssel.
Irjuk fol a haromszog-egyenlStlenséget a CC’' A haromszog CC’ oldalara:

(2) a—+b>2s.

Eszerint az (1) kozepén allo kifejezés minden valdodi haromszoghen pozitiv. Ezzel osztva (1)-et, elég bizonyitanunk a

vele ekvivalens kovetkezst:
(a+b) + 2s, < (a+b) + 2s.

(a+b)+(a+d) = 2sc + 25,

Ez pedig (2) szerint helyes, és egyenl6ség nem allhat fenn, hiszen a bal oldali szdmlalé csokkentéssel allt els a
nevezGjébdl, a jobb oldali szamlalé pedig ndveléssel a maga nevezjébaol.



