I. megoldas. Tekintsiik a megadott szamok koziil a legkisebb abszolat értékiit (ha tobb ilyen volna, akkor ezek
egyikét). A tobbi szam koziil az ennél nagyobbakat csokkentsiik, a nala kisebbeket pedig noveljiik, mindaddig, mig a
szomszédos szamok tavolsaga 1-re nem csOkken. A feladat feltételei alapjan ezt meg szabad tenni, s ezzel a szamok
abszolut értékét is — egy kivételével — csokkentettiik. Mivel kisebb abszolut értékd szidm négyzete kisebb, a kapott
szamok négyzetosszege legfoljebb annyi, mint az eredeti szamok négyzetosszege. Jeloljik az Gj szdmaink kozil a
kozépsGt a-szel, a tobbiek értéke ekkor x — 2, x — 1, illetve x + 1 és  + 2, négyzetdsszegitk pedig 522 + 10 > 10. Igy
az eredeti négyzetosszeg nagyobb volt 10-nél, és ezt kellett bizonyitanunk.

R. Zs.

II. megoldas. Rendezziik nagysag szerint novekvéen a szamokat, és jeloljiik a k-adikat xx-val, az 6t szdm szamtani
kozepét z-sal. Elgszor belatjuk, hogy
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ahol m = 5. Ha ugyanis (1) bal oldalan elvégezziik a négyzetre emelést, els6 tagként a jobb oldal els6 tagjat kapjuk.
A négyzetek masodik tagja

m

—2T Z Tp = —2mT?
k=1

miatt egyenlS a harmadik tag 2-szeresével, és a négyzetek harmadik tagjaival egyiitt éppen (1) jobb oldalan a méasodik
tagot adjak.
A kovetkezs lépésiink a

Osszefiiggés igazolasa. Most feltehetjiik, hogy z = 0, mert kiilonben az x, = Z kiilonbségeket irhatjuk az xj szdmok
helyére. Ismét elvégezve a négyzetre emelést a bal oldalon, a négyzetes tagokbdl azt kapjuk, ami a jobb oldalon &ll, a
vegyes tagok Osszege pedig T = 0 miatt nulla.

Mivel z41 > xp + 1, altaldban k # j esetén |vx — x| > k — j, tehat m = 5 mellett
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Emiatt (1) és (2) alapjan
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amint azt igazolnunk kellett.

Megjegyzés. A kitlizés szovegében a szamok kiilonbségét — a kozhasznalatot kévetve — természetesen abszolit
értékben értettiik. Ez nem is okozott zavart a megoldéknak.



